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Теорема 1. Пусть F – -замкнутая n-кратно насыщенная формация. Тогда 

если формация Np дополняема в решетке  τ

n
L F  для каждого p

 


 
(F), то F 


 N. 

Теорема 2. Пусть F – -замкнутая тотально насыщенная формация. Тогда 

если формация Np дополняема в решетке  τL


F  для каждого p
 


 
(F), то F 


 N. 

Если τ(G)={G} – тривиальный подгрупповой функтор τ, то получим 

Следствие 3 [5]. Пусть F – n-кратно насыщенная формация. Тогда если 

формация Np дополняема в решетке  n
L F  для каждого p

 


 
(F), то F 


 N. 

Следствие 4 [5]. Пусть F – тотально насыщенная формация. Тогда если 

формация Np дополняема в решетке  L


F  для каждого p
 


 
(F), то F 


 N. 
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Цель работы – описание построения множеств Фиттинга посредством опе-

рации умножения множества Фиттинга и класса Фиттинга.  

Класс групп F называют классом Фиттинга, если выполняются следующие 

условия: 

1) если GF и NG, то NF; 

2) если G=N1N2, где NiF и NiG (i{1,2}), то GF.  

В работе [1] аналог понятия класса Фиттинга был определен для группы G 

следующим образом. Пусть X – некоторое множество подгрупп группы G. Тогда 

X называют множеством Фиттинга, если X замкнуто относительно нормальных 

подгрупп, произведений нормальных X-подгрупп и сопряжений в G. 

Из условия 2) определения класса Фиттинга следует, что для любой группы 

G существует наибольшая нормальная F-подгруппа группы G, которую называют 

F-радикалом группы G и обозначают символом GF. Аналогично, определяется 

подгруппа GX – X-радикал для множества Фиттинга X. Если F и H классы Фит-

тинга, то их произведение класс групп FH=(G:G/ GFH). Хорошо известно, что 
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произведение классов Фиттинга является классом Фиттинга. В связи с этим акту-

альна задача определения операции умножения для множеств Фиттинга. В этом 

направлении исследований проблема состоит в том, что определяя такую опера-

цию аналогично как и для классов Фиттинга, мы в общем случае не получаем, что 

произведение множеств Фиттинга является множеством Фиттинга. Этого недо-

статка удается избежать, если рассматривать произведение множества Фиттинга и 

класса Фиттинга.  

Определение. Пусть X – множество Фиттинга группы G и F – класс Фит-

тинга. Тогда произведением X и F назовем множество XF ={HG: H/HX F}. 

Теорема. Произведение XF множества Фиттинга X группы G и класса 

Фиттинга F является множеством Фиттинга группы G. 

В заключение сформируем проблемы, связанные с операцией « ». 

Проблема 1. Какова группа G, для которой существуют X-инъекторы в G 

любые два из них сопряжены в G ? 

Проблема 2. Определить локальные множества Фиттинга и изучить свой-

ства, аналогичные свойствам локальных классов Фиттинга. 
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Основная цель настоящей работы – изучение свойств классов Фиттинга, 

вложимых нормально в класс Фишера. Напомним, что классом Фитинга называют 

класс групп F, замкнутый относительно нормальных подгрупп и произведений 

нормальных F-подгрупп. Класс Фиттинга F называют классом Фишера, если F 

замкнут относительно подгрупп вида PN, где P – силовская p-подгруппа группы 

GF и N – нормальная подгруппа группы G. Класс Фиттинга F называют нор-

мальным в классе групп X, или X-нормальным, если FX и для любой группы 

GX ее F-радикал является наибольшей из подгрупп группы G, принадлежащих 

F. Если X=S классу Фиттинга всех конечных разрешимых групп, то класс Фит-

тинга F, нормальный в S называют просто нормальным классом Фиттинга. В тео-

рии конечных разрешимых групп известна теорема Блессеноля-Гашюца [1] о том, 

что пересечение любого множества нееденичных нормальных классов Фитттинга 

является снова нормальным нееденичным классом Фиттинга. В связи с этим акту-

альна задача расширения теоремы на случай X-нормальных классов Фиттинга. Ее 

решение для случая, когда X – класс Фишера, является основным результатом 

настоящей работы. 

Пусть  – некоторое непустое подмножество множества всех простых чисел 

P. Класс Фиттинга F называют -насыщенным, если FE’=F, где E’ – класс всех 

конечных -групп и =P/. Доказана  

Теорема. Пусть P и {Fi| iI} – множество -насыщенных классов 

Фиттинга нормальных в классе Фишера X. Тогда если каждая группа  

из X является -разрешимой, то класс F=iIFi – -насыщенный X-нормальный 

класс Фиттинга.  
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