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О факторизациях р-локальных формаций
Все рассматриваемые нами группы конечны. Кроме стандартной термино

логии [1-3] нами используются некоторые определения и обозначения работы 
А.Н. Скибы и Л.А. Шеметкова [4].

Каждая функция вида
т  и  {р'} {формации групп}

называется p-локальным спутником. Символом G,* обозначается наибольшая в G 
подгруппа, у которой все ее композиционные факторы являются pd-группами.

Если f -  некоторый р-локальный спутник, то LFp(f) = (G | G/Gpd е f(p’) и 
G/FP(G) є f(p), если р делит |G|).

Если формация F такова, что F = LFp(f) для некоторого p-локального спутника f, 
то говорят [4], что F -  p-локальная формация и f -  р-локальный спутник F.

Формация F называется локальной, если она p-локальна для всех простых чисел р.
Хорошо известно, что произведение любых двух локальных (р-локальных) 

формаций снова является локальной (соответственно р-локальной) формаци
ей. Первые примеры локальных произведений нелокальных формаций были 
построены проф. Н.Т. Воробьевым [5] и проф. В.А. Ведерниковым [6]. Сле
дующая теорема распространяет этот результат на р-локальные формации.

Теорема 1. Существует континуум р-локальных формаций F вида 
F = МН, где М и Н -  не р-локальные формации.

В следующих двух теоремах изучаются условия, при которых произведе
ние некоторой фиксированной формации на произвольную непустую форма
цию является р-локальной формацией.

Теорема 2. Пусть М -  формация. Тогда в том и только в том случае 
произведение МН является р-локальной формацией для каждой неединичной 
и непустой формации Н, когда М -  такая р-локальная формация, что Np с  М.

В этой теореме Np обозначает класс всех р-групп. Символом Nt0, где со -  непус
тое множество простых чисел, обозначается класс всех нильпотентных со-групп. 
Формация F называется co-локальной, если она p-локальна для всех pern.

Следствие 1. Пусть со -  произвольное непустое множество простых чи
сел, М -  формация. Тогда в том и только в том случае произведение МН 
является т-локальной формацией для каждой непустой и неединичной фор
мации Н, когда М -  такая ф-локальная формация, что Nm с  М .

Следствие 2 ([7, Теорема |]). Пусть М -  формация. Тогда в том и только 
в том случае произведение МН является локальной формацией для каждой 
непустой и неединичной формации Н, когда М -  локальная формация полной 
характеристики.

Теорема 3. Пусть Н -  формация. Тогда в том и только в том случае 
произведение МН является р-локальной формацией для каждой непустой и 
неединичной формации М, когда Н = G -  класс всех групп.

Следствие 3. Пусть со -  некоторое непустое множество простых чисел, 
Н -  непустая формация. Тогда в том и только в том случае произведение

108



МН является а-локальной формацией для любой непустой и неединичной 
формации М, когда Н = G -  класс всех групп.

Следствие 4 ([7, Теорема II]). Пусть Н -  формация. Тогда в том и только 
в том случае произведение МН является локальной формацией для каждой 
непустой и неединичной формации М, когда Н = G -  класс всех групп.

Пересечение всех р-локальных формаций, содержащих данную группу G, 
обозначают через /pform G. Такая формация называется р-локальной форма
цией, порожденной группой G. Формация F называется однопорожденной р- 
локапьной формацией, если F =/pform G для некоторой группы G.

Несократимой факторизацией формации F называется [8] всякое пред
ставление F в виде произведения F = Fi F2 ... Ft (t > 2), где F F2 ... Fh 
Fi+1... F, для всех і є {1,2,...,t}.

Хорошо известно, что если F = МН -  несократимая факторизация однопо
рожденной локальной формации F, то сомножитель М также является локаль
ной формацией [9]. Следующая теорема показывает, что аналогичный факт 
верен и для р-локальных формаций.

Теорема 4. Пусть F = МН -  несократимая факторизация р-локальной 
формации F. Тогда формация М также является р-локальной.

Теорема 5. Пусть F = МН -  несократимая факторизация формации F, 
где М ф Np для всех простых р. Тогда в том и только в том случае F явля
ется однопорожденной р-локальной формацией, когда выполняются сле
дующие условия:

1) М -  однопорожденная р-локальная подформация из NPNP';
2) Н -  абелева однопорожденная формация, причем, если ре я( М), то

Р £ 7Г( н);
3) л( М) пп( Н )£  {р}.
Теорема 6. Пусть F = МН -  несократимая факторизация формации F, 

где М = Np. Тогда в том и только в том случае F является однопорожден
ной р-локальной формацией, когда однопорожденными являются следующие 
две формации: form(A/Op(A) | А є  Н) и form(A/Apd | А є  Н).

Теоремы 4-6 развивают результаты работы [10].
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S U M M A R Y
The Factorisations o f p-local formations are examined in this article.

Поступила в редакцию 16.10.2000

109


