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Таким образом, для семейства трехмерных многообразий, определяемых векторными рас­
красками многогранников, задача нахождения минимального геометрического разложения 
по Терстону решается эффективно.

Во второй части доклада планируется рассказать о проблеме когомологической жестко­
сти. Семейство многообразий называется когомологически жестким (над кольцом коэффи­
циентов R), если из изоморфизма градуированных колец когомологий над R любых двух 
многообразий из семейства следует их диффеоморфность. Построим семейство трехмерных 
многообразий следующим образом. Все вершины идеального прямоугольного многогранника 
P  в L3 имеют валентность 4, поэтому его грани можно раскрасить в два цвета так, что грани 
с общим ребром имеют разный цвет. После срезки всех вершин многогранника P получаем 
простой многогранник P  с раскраской граней в три цвета, где новые четырехугольники име­
ют третий цвет. Если сопоставить трем цветам базисные векторы в Z] , получим векторную 
раскраску Л многогранника р . Положим M (P ) =  M (р , Л).

Теорема. [5,4] Семейство трехмерных многообразий { M ( P )}, параметризуемое идеаль­
ными прямоугольными многогранниками в L3, является когомологически жестким над Z2.

Автор благодарен В.М. Бухштаберу за постоянное внимание к работе.
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В настоящей работе рассматриваются только конечные группы. Напомним, что классом 
Фиттинга называется класс групп F, удовлетворяющий следующим условиям:

1) каждая нормальная подгруппа любой группы из F также принадлежит F;
2) из того, что нормальные подгруппы A и B группы G принадлежат F, всегда следует, 

что их произведение AB принадлежит F.
Решение многих задач описания строения классов Фиттинга и их классификации связано 

с применением операторов Локетта ”*” и ”*” [1].
Напомним, что секцией Локетта класса Фиттинга F, обозначаемой Locksec(F) [1], на­

зывают совокупность всех таких классов Фиттинга H, для которых F* =  H*, где класс F* 
определяется как наименьший из классов Фиттинга, содержащий F и такой, что для всех 
групп G и H  справедливо равенство (G х H )f* =  G$* х И$*. Класс Фиттинга F называют 
классом Локетта, если F =  F*.

Следуя [2], для пары классов Фиттинга F ^ H определим отображение

X ^  X n F" (1)

mailto:1ZalesskayaEN@yandex.by


XIII Белорусская математическая конференция 99

из Locksec(H) в Locksec(F). В работе [1] Локетт поставил проблему: верно ли, что отображе­
ние (1) сюръективно всегда, когда H =  S , где S  — класс всех конечных разрешимых групп. 
В дальнейшем эта проблема стала известна как «гипотеза Локетта» [1].

Первоначально гипотеза Локетта была подтверждена Брайсом и Косси [3] для разреши­
мых локальных наследственных классов Фиттинга. Также гипотеза нашла подтверждение 
для следующих семейств классов Фиттинга: разрешимых локальных вида XN, X&n&ж/ (Бей- 
длеман и Хаук [4]), произвольных разрешимых локальных (Н.Т. Воробьев [5]), произвольных 
локальных (Галледжи [6]). Напомним, что гипотеза Локетта была расширена Дерком и Хо­
уксом [2, Х, 6.1] следующим способом:

Обобщенная гипотеза Локетта [2, Х , 6.1]. Пусть H и F — классы Фиттинга, причем 
F ^ H. Класс Фиттинга F удовлетворяет гипотезе Локетта в H, если отображение (1) 
из Locksec(H) в Locksec(F) сюръективно.

Ввиду результата Брайса и Косси [3], необходимым и достаточным условием для спра­
ведливости обобщенной гипотезы Локетта является выполнимость следующего равенства

F* =  F* n H* (2)
(см., например, [2, Х, 6.1]), где класс F* — пересечение всех таких классов Фиттинга X, для 
которых X* =  F*.

Целью работы является определение достаточных условий для того, чтобы классы Фит­
тинга удовлетворяли обобщенной гипотезе Локетта.

Доказана следующая
Теорема. Пусть классы Фиттинга X, Y, F таковы, что X удовлетворяет гипотезе 

Локетта в F, Y — насыщенная радикальная формация, причем F* =  (F*Y)*. Тогда если 
класс X*Y удовлетворяет гипотезе Локетта в F, то и класс X*Y удовлетворяет гипотезе 
Локетта в F.

«Исследования выполнены при поддержке Государственной программы научных иссле­
дований Республики Беларусь «Конвергенция-2025» (2021-2025)».
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Пусть G — конечная группа и P  — поле. Представление группы G над P  называется 
унисингулярным, если каждый ее элемент имеет собственное значение 1. Рассматривается 
проблема классификации неприводимых P -представлений для конечных простых групп G 
лиева типа, в основном, для случая, когда характеристика поля P  совпадает с характери­
стикой поля определения группы G .
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