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Об отображениях решеток классов Фиттинга

Е. Н. З а л е с с к а я , У. А. П о п о в а

В настоящей работе рассматриваются только конечные разрешимые группы. На­
помним, что классом Фиттинга называется класс групп F, удовлетворяющий следую­
щим условиям: (1) каждая нормальная подгруппа любой группы из F также принадле­
жит F; (2) из того, что нормальные подгруппы A и B группы G принадлежат F всегда 
следует, что их произведение AB принадлежит F.

Решение многих задач описания строения классов Фиттинга и их классификации 
связано с применением операторов Локетта «*» и «*» [1].

Напомним, что секцией Локетта класса Фиттинга F, обозначаемой Locksec(F) [1], 
называют совокупность всех таких классов Фиттинга H, для которых F* =  $ *, где класс 
F* определяется как наименьший из классов Фиттинга, содержащий F такой, что для 
всех групп G и H справедливо равенство (G х H )g* =  Gg* х Hg * . Класс Фиттинга F 
называют классом Локетта, если F =  F*. Следуя [2], для пары классов Фиттинга F С H 
определим отображение

X ^  X n F* (1)
из Locksec(H) в Locksec(F) . В работе [1] Локетт поставил проблему: верно ли, что 
отображение (1) сюръективно всегда, когда H =  S , где S -  класс всех конечных разре­
шимых групп. В дальнейшем эта проблема стала известна как «гипотеза Локетта» [1].

Первоначально гипотеза Локетта была подтверждена Брайсом и Косси [3] для раз­
решимых локальных наследственных классов Фиттинга. Также гипотеза нашла под­
тверждение для следующих семейств классов Фиттинга: разрешимых локальных вида 
XN, X S n&п> (Бейдлеман и Хаук [4]), произвольных разрешимых локальных (Н.Т. Во­
робьев [5]), произвольных локальных (Галледжи [6]).

Напомним, что если 0 =  ш С P, где P -  множество всех простых чисел, то отобра­
жение f  : ш U {ш'} ^  {классы Фиттинга} называется ш-локальной функцией Хартли 
или ш-локальной H -функцией.

Пусть LRU( f ) =  {G|G“  Є f  (ш') и Fp(G) Є f  (p) для всех p Є ш n n(G )}, где Gw =
G e^ , f p(G) =  GNpEp' и -  класс всех ш-групп.

Класс Фиттинга F называется ш-локальным [7], если существует некоторая ш-ло- 
кальная H-функция f  такая, что F =  LRU ( f ). Доказана следующая

Теорема. Пусть X и H -  ш-локальные классы Фиттинга, причем H -  насыщенная 
радикальная формация, Char(XH) С ш, тогда отображение решетки всех нормальных 
классов Фиттинга в решетку Locksec(XJH) сюръективно.
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