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Рассматриваемые в данной работе группы являются конечными. В обозначениях 

и определениях будем следовать [1].  

В теории радикальных классов разрешимых групп известна теорема Блессеноля-

Гашюца [2] о том, что пересечение любого множества нормальных радикальных классов 

является нормальным радикальным классом. Радикальный класс 𝔉 называется нормаль-

ным, если для любой группы 𝐺 её 𝔉-радикал является 𝔉-максимальной подгруппой 𝐺. 

В настоящей работе мы обобщаем понятие нормального радикального класса, ис-

пользуя понятие радикального множества группы. Множество ℱ подгрупп группы 𝐺 

называется радикальным множеством группы 𝐺, если выполняются следующие условия: 

1) если 𝑁 ⊴ 𝐻 ∈ ℱ, то 𝑁 ∈ ℱ; 

2) если 𝐻, 𝐾 ∈ ℱ и 𝐻, 𝐾 ⊴ 𝐻𝐾, то 𝐻𝐾 ∈ ℱ; 

3) если 𝐻 ∈ ℱ , то 𝐻𝑥 ∈ ℱ для всех 𝑥 ∈ 𝐺. 

Определение 1. Радикальное множество ℱ группы 𝐺 назовём нормальным, если для 

любой подгруппы 𝐻 группы 𝐺 её ℱ-радикал является ℱ-максимальной подгруппой 𝐻. 

Пусть ℱ – радикальное множество 𝐺. Подгруппа 𝑉 группы 𝐺 называется 

ℱ-максимальной в 𝐺, если 𝑉 ∈  ℱ и из 𝑉 ≤ 𝐻 ≤ 𝐺, 𝐻 ∈ ℱ следует 𝑉 = 𝐻. Подгруппа 𝑉 

называется ℱ-инъектором группы 𝐺, если 𝑉 ∩ 𝑁 является ℱ-максимальной подгруппой 

в 𝑁 для всех 𝑁 ⊴⊴ 𝐺. 

Используя понятие ℱ-инъектора группы 𝐺, нормальное радикальное множество в 

классе 𝔖 всех разрешимых групп можно определить следующим образом. 

Определение 2 [3]. Радикальное множество ℱ группы 𝐺 называется нормальным, 

если ℱ-инъекторы каждой подгруппы 𝐻 группы 𝐺 нормальны в 𝐻. 

Заметим, что если ℱ – нормальное радикальное множество группы 𝐺, то 

ℱ-инъектор 𝐺 совпадает с ℱ-радикалом 𝐺. 

Множество подгрупп 𝑇𝑟𝔉(𝐺) = {𝐻 ≤ 𝐺: 𝐻 ∈ 𝔉} называется следом радикального 

класса 𝔉 в группе 𝐺. Если ℱ = 𝑇𝑟𝔉(𝐺), то очевидно, что ℱ – радикальное множество 𝐺. 

Поэтому радикальный класс 𝔉 называется нормальным, если след 𝔉 в каждой группе 𝐺 

является нормальным радикальным множеством в 𝐺. 
Понятно, что каждому радикальному классу соответствует радикальное множе-

ство – его след в группе 𝐺, хотя обратное в общем случае неверно (см. [1; VIII, Пример 

(2.2)(c)]). Это обусловливает обобщение понятия нормального радикального класса при 

помощи нормального радикального множества группы, поскольку каждому нормаль-

ному радикальному классу соответствует его след в группе 𝐺 – нормальное радикаль-

ное множество 𝐺, хотя обратное в общем случае неверно. В связи с этим актуальна за-

дача расширения указанной теоремы Блессеноля-Гашюца в теории радикальных мно-

жеств групп без предположения о их разрешимости. Решение указанной задачи – ос-

новная цель настоящей работы. 

Материал и методы. Материалом для исследования являются радикальные мно-

жества конечной группы. При исследовании использованы методы теории групп. 

Результаты и их обсуждение. Пусть ℱ – радикальное множество группы 𝐺 и 𝔛 – 

радикальный класс. Тогда множество ℱ ⊙ 𝔛 = {𝐻 ≤ 𝐺: 𝐻/𝐻ℱ ∈ 𝔛} является радикаль-

ным множеством 𝐺 [4; Предложение 3.1].  
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Определение 3. Пусть 𝜋 ⊆ ℙ, 𝜋′ = ℙ\𝜋, ℱ – радикальное множество группы 𝐺 

и 𝔈𝜋′– класс всех 𝜋′-групп. Радикальное множество ℱ группы 𝐺 назовём  

𝜋-насыщенным, если ℱ ⊙ 𝔈𝜋′ = ℱ. 

Основной результат настоящей работы следующая  

Теорема. Пересечение любой совокупности нормальных 𝜋-насыщенных радикаль-

ных множеств 𝜋-разрешимой группы является нормальным 𝜋-насыщенным радикаль-

ным множеством. 

Специальным случаем теоремы является известный результат Блессеноля-

Гашюца [2], который приведём в качестве следствия.  

Следствие. Пересечение любого множества неединичных нормальных радикаль-

ных классов разрешимых групп есть неединичный нормальный радикальный класс. 

Заключение. В настоящей работе доказана теорема о пересечении нормальных 

π-насыщенных радикальных множеств. 
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Задача оценки учебных достижений обучающегося является одной из основных 

задач преподавателя. В Республике Беларусь принята десятибалльная шкала для оценки 

результатов учебной деятельности. Однако сложно оценить одним числом результат 

учебной деятельности студента в течение семестра по одной дисциплине, по которой, 

согласно учебно-программной документации, необходимо развивать несколько компе-

тенций. Кроме того, понятие компетенции – это довольно сложное комплексное поня-

тие, одной из особенностей которого является его неоднозначность. В Республике Бе-

ларусь, при разработке стандартов специальностей высшего образования и учебных 

планов этих специальностей составляются так называемые матрицы компетенций. 

Но при этом зачастую работодатели не используют эти матрицы компетенций, а со-

ставляют свои модели компетенций. При чём, в разных организациях эти модели – раз-

личны, что продиктовано спецификой той или иной организации. Таким образом, ком-

петенции – это, с одной стороны, попытка стандартизировать требования к специали-

стам, но, с другой стороны, они постоянно изменяются и трансформируются. Но следу-

ет отметить, что при этом всегда остаётся актуальной задача чёткой оценки уровня вла-

дения компетенцией. И если составить критерии оценки одной конкретной компетен-

ции в рамках одной конкретной принятой модели компетенций представляется хоть 

и не простой, но вполне решаемой задачей, то оценка специалиста или обучающегося 

по уровню овладения требуемым набором компетенций уже представляет собой очень 

трудную, и иногда не решаемую задачу. 

Целью данной работы является анализ возможностей иерархической кластериза-

ции при оценке уровня овладения некоторым набором компетенциями. 


