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Âñå ðàññìàòðèâàåìûå ãðóïïû êîíå÷íû. Â îïðåäåëåíèÿõ è îáîçíà÷åíèÿõ ìû ñëåäóåì [1]. Ëî-
êàëüíûé ìåòîä èçó÷åíèÿ êîíå÷íûõ ðàçðåøèìûõ ãðóïï ñ ïîìîùüþ ðàäèêàëîâ è êëàññîâ Ôèò-
òèíãà áûë ïðåäëîæåí Õàðòëè [2]. Èäåÿ ëîêàëèçàöèè Õàðòëè ñîñòîèò â èçó÷åíèè êëàññîâ ãðóïï
â òåðìèíàõ 𝑝-ãðóïï è ðàäèêàëîâ, îïðåäåëÿåìûõ îòîáðàæåíèÿìè (ëîêàëüíûìè 𝐻-ôóíêöèÿìè
èëè ôóíêöèÿìè Õàðòëè) ìíîæåñòâà P âñåõ ïðîñòûõ ÷èñåë âî ìíîæåñòâà êëàññîâ Ôèòòèíãà.
Áëàãîäàðÿ ðàçâèòèþ ëîêàëüíîãî ìåòîäà Ãàøþöîì, Ôèøåðîì è Õàðòëè â [3] áûëè îáîáùåíû
êëàññè÷åñêèå òåîðåìû Ñèëîâà è Õîëëà. Èìè áûëî óñòàíîâëåíî, ÷òî åñëè F � íåïóñòîé êëàññ
Ôèòòèíãà, òî ðàçðåøèìàÿ ãðóïïà èìååò òî÷íî îäèí êëàññ ñîïðÿæåííûõ F-èíúåêòîðîâ.

Êëàññîì Ôèòòèíãà íàçûâàþò êëàññ ãðóïï F, çàìêíóòûé îòíîñèòåëüíî íîðìàëüíûõ ïîä-
ãðóïï è ïðîèçâåäåíèé íîðìàëüíûõ F-ïîäãðóïï. Èç îïðåäåëåíèÿ êëàññà Ôèòòèíãà ñëåäóåò, ÷òî
äëÿ êàæäîãî íåïóñòîãî êëàññà Ôèòòèíãà F ëþáàÿ ãðóïïà 𝐺 èìååò åäèíñòâåííóþ ìàêñèìàëü-
íóþ íîðìàëüíóþ F-ïîäãðóïïó, êîòîðóþ íàçûâàþò F-ðàäèêàëîì 𝐺 è îáîçíà÷àþò 𝐺F.

Åñëè F � íåïóñòîé êëàññ Ôèòòèíãà, òî ïîäãðóïïà 𝑉 ãðóïïû 𝐺 íàçûâàåòñÿ:
(1) F-ìàêñèìàëüíîé, åñëè 𝑉 ∈ F è 𝑈 = 𝑉 ïðè óñëîâèè, ÷òî 𝑉 ≤ 𝑈 ≤ 𝐺 è 𝑈 ∈ F;
(2) F-èíúåêòîðîì, åñëè 𝑉 ∩𝐾 ÿâëÿåòñÿ F-ìàêñèìàëüíîé ïîäãðóïïîé 𝐾 äëÿ âñÿêîé ñóáíîð-

ìàëüíîé ïîäãðóïïû 𝐾 ãðóïïû 𝐺.
Ñëåäóÿ [4], ìíîæåñòâî ℱ ïîäãðóïï ãðóïïû 𝐺 íàçûâàþò ôèòòèíãîâûì ìíîæåñòâîì 𝐺, êîãäà

âûïîëíÿþòñÿ ñëåäóþùèå óñëîâèÿ: (1) åñëè 𝑇 �𝑆 ∈ ℱ , òî 𝑇 ∈ ℱ ; (2) åñëè 𝑆, 𝑇 ∈ ℱ è 𝑆, 𝑇 �𝑆𝑇 ,
òî 𝑆𝑇 ∈ ℱ ; (3) åñëè 𝑆 ∈ ℱ è 𝑥 ∈ 𝐺, òî 𝑆𝑥 ∈ ℱ .

Ïîíÿòèå ℱ-èíúåêòîðà ãðóïïû äëÿ ôèòòèíãîâà ìíîæåñòâà ãðóïïû 𝐺 îïðåäåëÿåòñÿ àíàëî-
ãè÷íî êàê è äëÿ êëàññà Ôèòòèíãà.

Ñëåäóÿ [5], ôóíêöèþ ℎ : P −→ {ôèòòèíãîâû ìíîæåñòâà ãðóïïû 𝐺} íàçîâåì ôóíêöèåé
Õàðòëè (èëè êðàòêî 𝐻-ôóíêöèåé) ãðóïïû 𝐺. Íàïîìíèì, ÷òî ïðîèçâåäåíèåì ℱ ∘X ôèòòèíãîâà
ìíîæåñòâà ãðóïïû 𝐺 è êëàññà Ôèòòèíãà X [6] íàçûâàåòñÿ ìíîæåñòâî ïîäãðóïï {𝐻 ≤ 𝐺 :
𝐻/𝐻ℱ ∈ X}.

Ñèìâîëû E𝑝′ , N𝑝 îáîçíà÷àþò ñîîòâåòñòâåííî êëàññ âñåõ 𝑝′-ãðóïï, âñåõ íèëüïîòåíòíûõ 𝑝-
ãðóïï.

Ïóñòü P � ìíîæåñòâî âñåõ ïðîñòûõ ÷èñåë, à 𝜋 � íåêîòîðîå ïîäìíîæåñòâî ìíîæåñòâà P.
Äîïîëíåíèå ê 𝜋 âî ìíîæåñòâå P îáîçíà÷èì ÷åðåç 𝜋′, òî åñòü 𝜋′ = P ∖ 𝜋.

Ñëåäóåò îòìåòèòü, ÷òî èäåÿ ëîêàëèçàöèè ñîñòîèò â èçó÷åíèè ôèòòèíãîâûõ ìíîæåñòâ ãðóï-
ïû 𝐺, îïðåäåëÿåìûõ ëîêàëüíûìè 𝐻-ôóíêöèÿìè. Ôèòòèíãîâî ìíîæåñòâî ℱ ãðóïïû 𝐺 íàçû-
âàåòñÿ ëîêàëüíûì [7], åñëè ℱ = ∩𝑝∈𝜋ℎ(𝑝) ∘ (N𝑝E𝑝′) äëÿ íåêîòîðîé 𝐻-ôóíêöèè ℎ ãðóïïû 𝐺.
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Ïóñòü ∅ ̸= 𝜋 ⊆ P, ℎ � ôóíêöèÿ Õàðòëè ãðóïïû 𝐺 è 𝐻𝑆(ℎ) = ∩𝑝∈𝜋ℎ(𝑝) ∘ (E𝑝′N𝑝). Ôèò-
òèíãîâî ìíîæåñòâî ℋ ãðóïïû 𝐺 íàçîâåì ìíîæåñòâîì Õàðòëè ãðóïïû 𝐺, åñëè ℋ = 𝐻𝑆(ℎ) äëÿ
íåêîòîðîé ℎ-ôóíêöèè ℎ.

Îñíîâíîé ðåçóëüòàò ðàáîòû ñëåäóþùàÿ

Теорема 1. Каждое множество Хартли ℋ группы 𝐺 является локальным фиттинго-
вым множеством.

Íåòðóäíî ïîêàçàòü, ÷òî îáðàòíîå íåâåðíî.

Теорема 2. Существует локальное фиттингово множество, которое не является мно-
жеством Хартли ℋ группы 𝐺.

Ïóñòü 𝑉 � ℋ-èíúåêòîð ãðóïïû 𝐺. Çàìåòèì, ÷òî äëÿ äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû 2 äîñòàòî÷íî
óêàçàòü íåêîòîðûå ïðèìåðû ãðóïï, äëÿ êîòîðûõ ôàêòîð 𝑉/𝐺ℋ íå íèëüïîòåíòåí.

Åñëè H � êëàññ Ôèòòèíãà âñåõ 𝑝-çàìêíóòûõ ãðóïï è ôèòòèíãîâî ìíîæåñòâî ℋ = {𝐻 ≤ 𝐺 :
𝐻 ∈ H} � ñëåä êëàññà Ôèòòèíãà H â ãðóïïå 𝐺, òî 𝐺H = 𝐺ℋ è 𝐼𝑛𝑗H(𝐺) = 𝐼𝑛𝑗ℋ(𝐺). Ïîýòîìó
äëÿ ïîñòðîåíèÿ ïðèìåðà íå íèëüïîòåíòíîãî ôàêòîðà ìîæíî âçÿòü êëàññ H = N𝑝S𝑝′ [2].
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