
31 

Пусть {fj | j ∈ J} – совокупность l𝜎
∞

-значных Hσ-функций, где fj – неко-

торая Hσ-функция класса Фиттинга 𝔉j. Тогда символом ⋁𝜎
∞(f

j
 | j ∈ J) обо-

значается такая Hσ-функция f, что 

f(σi) = l𝜎
∞

fit( j
j J

f


(σi)).  

для всех i, если по крайней мере один из классов Фиттинга fj (σi) ≠ . Если 

же fj (σi) =  для всех j ∈ J, то предполагают f(σi) = . 

Пусть {fj | j ∈ J} – совокупность l𝜎
∞

-значных Hσ-функций. Символом 

j
j J

f


обозначается Hσ-функция f такая, что f(σi) = j
j J

f


(σi) для всех σi ∈ σ. 

Пусть {fj | j ∈ J} – совокупность всех l𝜎
∞

-значных Hσ-функций класса Фит-

тинга 𝔉. Таким образом, f = j
j J

f


– Hσ-функция класса Фиттинга 𝔉. Тогда 

Hσ-функция f называется минимальной l𝜎
∞

-значной Hσ-функцией класса 

Фиттинга 𝔉 (см. [4]). 

Основной результат работы – следующая 

Теорема. Пусть fj – минимальная l𝜎
∞

-значная Hσ-функция класса 

Фиттинга 𝔉j. Тогда ⋁𝜎
∞(f

j
 | j ∈ J) – минимальная l𝜎

∞
-значная Hσ-функция 

класса Фиттинга 𝔉 = ⋁𝜎
∞(𝔉j | j ∈ J). 

Заключение. В данной работе дано описание минимальной 

l𝜎
∞

-значной σ-функции Хартли порожденного тотально σ-локального клас-

са Фиттинга. 
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О ПРОБЛЕМЕ СУЩЕСТВОВАНИЯ И СОПРЯЖЕННОСТИ  
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Н.Т. Воробёв, Е.Д. Волкова 

Витебск, ВГУ имени П.М. Машерова 
 
Все рассматриваемые группы в настоящей работе конечны.  

В определениях и обозначениях следуем [1]. Классом групп называют 
совокупность групп, которая наряду с каждой своей группой содержит и 
все изоморфные ей группы. Класс групп 𝔉 называется классом Фиттинга, 

если он обладает следующими свойствами: 1) если G ∈ 𝔉 и N ⊲ G,  

то  N ∈ 𝔉; 2) если N1, N2 ⊲ G и N1, N2 ∈ 𝔉, то G = N1N2 ∈ 𝔉. 
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В теории классов Фиттинга разрешимых групп, известен резуль-
тат [2], который обобщает фундаментальные теоремы Силова и Холла: 
теорема Гашюца, Фишера и Хартли о существовании и сопряженности 𝔉-

инъекторов в разрешимых группах для каждого класса Фиттинга 𝔉. При 
этом подгруппу V группы G называют -инъектором, если V ∩ N является 
максимальной из подгрупп G ∈ 𝔉 для любой N ⊴⊴ G. В последующем раз-
витие методов локализации в теории групп привело к серии результатов 
[3–11], посвященных как обобщению теоремы Гащюца-Фишера-Хартли, 
так и нахождению характеризаций инъекторов в терминах радикалов  
и холловых подгрупп. 

Л.А. Шеметковым в работе [6] было доказано, что для любого класса 
Фиттинга 𝔉 в любой -разрешимой группе G (𝜋 – множество всех простых 

делителей группы G) существуют 𝔉-инъекторы и любые два из них сопря-
жены. В связи с этим актуальна задача нахождения классов сопряженных 
инъекторов в -разрешимых группах без ограничения на множество 𝜋. Ре-
шение указанной задачи для локального класса Фиттинга, определяемого 
постоянной функцией Хартли – основной результат настоящей работы. 

Материал и методы. В работе материалом для исследования являют-
ся -инъекторы в 𝜋-разрешимых группах. При исследовании использованы 
терминология и методы абстрактной теории групп. 

Результаты и их обсуждения. Пусть ℙ – множество всех простых 

чисел, 𝜋 ⊆ ℙ и 𝜋'= ℙ∖𝜋. Группу G называют -разрешимой, если существует 
такой главный ряд группы G, в котором каждый главный фактор группы G 
является либо элементарной абелевой p-группой для p ∈ 𝜋, либо  

𝜋'-группой. Произведением 𝔉⋄𝕳 классов Фиттинга 𝔉 и 𝕳 называют класс 

групп (G : G∕G𝔉 ∈ 𝕳).  
Всякое отображение вида f : → ℙ {классы Фиттинга} называется 

функцией Хартли или просто H-функцией. Множество 
 𝜋 = {p ∈ ℙ: f (p) ≠ ∅} называют носителем функции f. 

Пусть LR(f) = 𝔈𝜋 ∩ (∩p∈𝜋 f(p) 𝔈p 𝔈p' ), где 𝔈p и 𝔈p' – классы всех  p-групп 

и всех 𝑝′-групп соответственно. Класс Фиттинга 𝔉 называют [10] 

локальным, если 𝔉 = LR(f) для некоторой H-функции f. 
Пусть f – H-функция, определяющая класс Фиттинга 𝔉. Тогда f  

назовем: 
1) постоянной, если f (p) = f (q) для всех p,q ∈ 𝜋; 
2) полной, если f (p) 𝔈p = f (p) для всех p ∈ 𝜋. 
Основной результат работы представляет следующая 
Теорема. Пусть 𝔉 = LR(f) – локальный класс Фиттинга, f –  полная 

постоянная H-функция класса Фиттинга 𝔉 и 𝜋 ⊆ ℙ. Тогда в любой -

разрешимой группе G существуют 𝔉-инъекторы и любые два из них со-
пряжены. 

Заключение. В настоящей работе нами доказано существование и со-
пряженность -инъекторов в любой 𝜋-разрешимой группе для локального 

класса Фиттинга 𝔉. 
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О ХОЛЛОВСКИ ЗАМКНУТЫХ КЛАССАХ ФИТТИНГА 

 
Н.Т. Воробьёв, Л.В. Иванова 

Витебск, ВГУ имени П.М. Машерова 
 
Все рассматриваемые группы предполагаются конечными. 

В опредeлeниях и обозначeниях мы слeдуeм [1; 2].  
В теории классов групп ряд исследований структуры классов разреши-

мых групп связаны с изучением классов Фиттинга, замкнутых относительно 
холловых подгрупп [3; 4]. В частности, Бризоном [4, теорема 3.5] в универ-

суме 𝔖 всех разрешимых групп в терминах решеточных объединений [5] и 
операторов Локетта [6] был доказан критерий холловски замкнутого класса 
Фиттинга. Скибой [2] было обобщено понятие холловой подгруппы и уста-
новлено существование и сопряженность таких подгрупп в частично разре-
шимых группах. В связи с этим актуальна задача описания холловски за-
мкнутых классов Фиттинга относительно обобщенных холловых подгрупп. 
Решение указанной задачи – основная цель настоящей работы. 

Матeриал и мeтоды. Классом групп называют совокупность групп, 
которая наряду с каждой группой содeржит eй изоморфную. Класс групп 𝔉 
называeтся классом Фиттинга, eсли он замкнут относитeльно нормальных 
подгрупп и произвeдeний нормальных подгрупп из 𝔉. Класс 𝔉 называeтся 
нормально наслeдствeнным или классом, замкнутым относитeльно нор-
мальных подгрупп, eсли выполняeтся слeдующee трeбованиe: eсли G ∈ 𝔉 и 

N ⊴ G, то N ∈ 𝔉. Класс 𝔉 называeтся замкнутым относитeльно произ-
вeдeний нормальных -подгрупп, eсли выполняeтся слeдующee трeбованиe: 
eсли 𝑁1, 𝑁2 ⊴  G и 𝑁1, 𝑁2 ∈ 𝔉, то 𝑁1𝑁2 ∈ 𝔉. Пусть 𝔉 и ℌ – классы Фиттин-

га, тогда 𝔉 ∨ ℌ – это класс Фиттинга, порождeнный объeдинeниeм 𝔉 ∪ ℌ, 
т.e. наимeньший из классов Фиттинга, содeржащий 𝔉 ∪ ℌ. 

Пусть ℙ – множeство всeх простых чисeл, π ⊆ ℙ, π′ = ℙ \ π. Обозначим 

π(n) – множeство всeх простых дeлитeлeй числа n. Подгруппа H группы G 


