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групп f (G), называется [8] фиттинговым X-функтором, если выполняются 

следующие условия: 

1) если α: G → α(G) – изоморфизм, то 

f (α(G)) = {α(X): X  f (G)}; 

2) если N – нормальная подгруппа группы G, то 

f (N) = {X ∩ N: X  f (G)}. 

Фиттингов X-функтор назовем  

1) сопряженным, если для любой группы G  X множество f (G) есть 

класс сопряженных подгрупп группы G; 

2) удовлетворяющим аргументу Фраттини, если для любой X-группы 

G, подгруппы M ∈ f(G) и нормальной подгруппы N группы G выполняется 

равенство G = NG(M ∩ N) N; 

3) -разрешимым, если X = S. 

Доказана 

Теорема. Пусть f – -разрешимый сопряженный фиттингов функтор. 

Тогда функтор f удовлетворяет аргументу Фраттини.  
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Все рассматриваемые группы конечны. Мы будем использовать тер-

минологию из [1–5].  

Основная цель настоящей работы – описание минимальной 

l𝜎
∞

-значной σ-функции Хартли порожденного тотально σ-локального клас-

са Фиттинга. 

Материал и методы. В работе используются методы теории классов 

конечных групп. В частности, методы теории локальных формаций и тео-

рии классов Фиттинга. 
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Результаты и их обсуждение. Классом Фиттинга называется класс 

групп 𝔉, который замкнут относительно взятия нормальных подгрупп  

и произведений нормальных подгрупп из 𝔉. 

Пусть ℙ – множество всех простых чисел. Символом (n) обозначают 

множество всех различных простых делителей целого числа n. Следуя 

Л.А. Шеметкову [1], символом σ  обозначается некоторое разбиение мно-

жества ℙ, т.е. σ = {σi | i  I}, где ℙ = i
i I




 и σi ∩ σj =  для всех i  j; σ(n) = 

{σi | σi ∩ (n)  }, σ(G) = σ(|G|).  

Напомним, что для произвольного класса групп 𝔉 ⊇ (1), где (1) – класс 

всех единичных групп, символом G𝔉 обозначается пересечение всех нор-

мальных подгрупп N таких, что G/N ∈ 𝔉. Символами 𝔊𝜎𝑖
 и 𝔊𝜎𝑖

′ обозначают 

соответственно класс всех σi-групп и класс всех 𝜎𝑖
′-групп. По аналогии  

с обозначениями работы [2] положим F𝜎i(G) = G
𝔊σi

𝔊
σi
'
 (см. также [3, 4]). 

Пусть f – произвольная функция вида 

           f : σ → {классы Фиттинга},   (1) 

называемая σ-функцией Хартли (или, более кратко, H-функцией). Следуя 

[4] рассмотрим класс групп 

LRσ(f) = (G | G = 1 или G ≠ 1 и F𝜎i(G) ∈ f(σi) для всех σi ∈ σ(G)). 

Если класс Фиттинга 𝔉 таков, что 𝔉 = LRσ(f) для некоторой Hσ-функции f 

вида (1), то 𝔉 называется σ-локальным классом Фиттинга, а f – 

σ-локальным заданием класса Фиттинга 𝔉 (см. [4]). 

В работе [4] введено понятие кратно σ-локального класса Фиттинга: вся-

кий класс Фиттинга считается 0-кратно σ-локальным. При n ⩾ 1 класс 

Фиттинга 𝔉 называется n-кратно σ-локальным, если 𝔉 = LRσ(f), где каждое 

непустое значение f(σi) Hσ-функции f является (n – 1)-кратно σ-локальным 

классом Фиттинга. Класс Фиттинга 𝔉 называется тотально σ-локальным, 

если он является n-кратно σ-локальным для всех натуральных n (см. [4]).  

Совокупность классов Фиттинга Θ называется полной решеткой клас-

сов Фиттинга [2], если классы  и 𝔊 принадлежат Θ и пересечение любо-

го множества классов из Θ снова принадлежит Θ. Относительно включения 

⊆ множество всех тотально σ-локальных классов Фиттинга l𝜎
∞

 образует 

полную решетку. 

Символ l𝜎
∞

fit(𝔛) обозначает пересечение всех тотально σ-локальных 

классов Фиттинга, содержащих совокупность групп 𝔛. Hσ-Функция f называ-

ется l𝜎
∞

-значной, если каждое ее непустое значение принадлежит решетке l𝜎
∞

. 

Пусть {𝔉j | j ∈ J} – непустая совокупность тотально σ-локальных 

классов Фиттинга. Следуя [5] будем полагать 

⋁𝜎
∞(𝔉j | j ∈ J) = l𝜎

∞
fit( /

j J

𝔉j). 
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Пусть {fj | j ∈ J} – совокупность l𝜎
∞

-значных Hσ-функций, где fj – неко-

торая Hσ-функция класса Фиттинга 𝔉j. Тогда символом ⋁𝜎
∞(f

j
 | j ∈ J) обо-

значается такая Hσ-функция f, что 

f(σi) = l𝜎
∞

fit( j
j J

f


(σi)).  

для всех i, если по крайней мере один из классов Фиттинга fj (σi) ≠ . Если 

же fj (σi) =  для всех j ∈ J, то предполагают f(σi) = . 

Пусть {fj | j ∈ J} – совокупность l𝜎
∞

-значных Hσ-функций. Символом 

j
j J

f


обозначается Hσ-функция f такая, что f(σi) = j
j J

f


(σi) для всех σi ∈ σ. 

Пусть {fj | j ∈ J} – совокупность всех l𝜎
∞

-значных Hσ-функций класса Фит-

тинга 𝔉. Таким образом, f = j
j J

f


– Hσ-функция класса Фиттинга 𝔉. Тогда 

Hσ-функция f называется минимальной l𝜎
∞

-значной Hσ-функцией класса 

Фиттинга 𝔉 (см. [4]). 

Основной результат работы – следующая 

Теорема. Пусть fj – минимальная l𝜎
∞

-значная Hσ-функция класса 

Фиттинга 𝔉j. Тогда ⋁𝜎
∞(f

j
 | j ∈ J) – минимальная l𝜎

∞
-значная Hσ-функция 

класса Фиттинга 𝔉 = ⋁𝜎
∞(𝔉j | j ∈ J). 

Заключение. В данной работе дано описание минимальной 

l𝜎
∞

-значной σ-функции Хартли порожденного тотально σ-локального клас-

са Фиттинга. 
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Все рассматриваемые группы в настоящей работе конечны.  

В определениях и обозначениях следуем [1]. Классом групп называют 
совокупность групп, которая наряду с каждой своей группой содержит и 
все изоморфные ей группы. Класс групп 𝔉 называется классом Фиттинга, 

если он обладает следующими свойствами: 1) если G ∈ 𝔉 и N ⊲ G,  

то  N ∈ 𝔉; 2) если N1, N2 ⊲ G и N1, N2 ∈ 𝔉, то G = N1N2 ∈ 𝔉. 


