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О -РАЗРЕШИМЫХ ФИТТИНГОВЫХ ФУНКТОРАХ,  

УДОВЛЕТВОРЯЮЩИХ АРГУМЕНТУ ФРАТТИНИ 

 

Е.А. Витько 

Витебск, ВГУ имени П. М. Машерова 

 

Понятие подгруппового функтора как функции, согласованной с изо-

морфизмами групп, которая выделяет в группах некоторые системы под-

групп, восходит к известным работам А.Г. Куроша [1] и Амицура [2; 3] по 

теории радикала. В связи с выходом основополагающих работ Бэра [4] и 

Б.И. Плоткина [5], подгрупповые функторы стали изучать как самостоятель-

ные объекты.  Основная цель настоящей работы – описание нового свойства 

фиттинговых функторов, заданных на множестве –разрешимых групп. 

Материал и методы. В работе используются терминология и методы 

доказательства абстрактной теории групп, в частности, методы теории 

классов Фиттинга конечных групп и фиттинговых функторов. 

Результаты и их обсуждение.  

В определениях и обозначениях мы следуем [6; 7]. 

Все рассматриваемые в работе группы конечны. 

Обозначим π(n) – множество всех простых делителей натурального чис-

ла n, π(G) = π(|G|) – множество всех простых делителей порядка группы G. 

Пусть  = {i | i  I} –разбиение множества всех простых чисел P та-

кое, что P = i  Ii и i  j =  для любых i  j. Пусть 

(n) = {i | i  (n)  }, (G) = (|G|). Группу G называют [6] 

-примарной, если G – единичная группа или |(G)| = 1. 

Группу G называют [6] -разрешимой, если каждый главный фактор 

группы G является -примарным. Класс всех -разрешимых групп обозна-

чают S. 

Напомним, что классом Фиттинга называется класс групп X, замкну-

тый относительно взятия нормальных подгрупп и произведений нормаль-

ных X -подгрупп. 

Пусть X – непустой класс Фиттинга. Отображение f, которое каждой 

группе G  X ставит в соответствие некоторое непустое множество ее под-
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групп f (G), называется [8] фиттинговым X-функтором, если выполняются 

следующие условия: 

1) если α: G → α(G) – изоморфизм, то 

f (α(G)) = {α(X): X  f (G)}; 

2) если N – нормальная подгруппа группы G, то 

f (N) = {X ∩ N: X  f (G)}. 

Фиттингов X-функтор назовем  

1) сопряженным, если для любой группы G  X множество f (G) есть 

класс сопряженных подгрупп группы G; 

2) удовлетворяющим аргументу Фраттини, если для любой X-группы 

G, подгруппы M ∈ f(G) и нормальной подгруппы N группы G выполняется 

равенство G = NG(M ∩ N) N; 

3) -разрешимым, если X = S. 

Доказана 

Теорема. Пусть f – -разрешимый сопряженный фиттингов функтор. 

Тогда функтор f удовлетворяет аргументу Фраттини.  
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Все рассматриваемые группы конечны. Мы будем использовать тер-

минологию из [1–5].  

Основная цель настоящей работы – описание минимальной 

l𝜎
∞

-значной σ-функции Хартли порожденного тотально σ-локального клас-

са Фиттинга. 

Материал и методы. В работе используются методы теории классов 

конечных групп. В частности, методы теории локальных формаций и тео-

рии классов Фиттинга. 


