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Все рассматриваемые в работе группы конечны и разрешимы. Пусть 0 -  некоторая полная 
решетка классов групп. Символом О fitjt обозначается пересечение всех тех классов Фиттинга
из решетки 0 ,  которые содержат совокупность групп X. В частности, если X = {G}, то вместо 
0fit{G} пишут 0  fitG.

Важным понятием в современной теории классов конечных групп является следующая кон­
струкция, введенная в монографии А.Н. Скибы [1].

Пусть X -  некоторый непустой класс групп. Полная решетка классов Локетта 0  называется 
Х-отделимой, если для любого терма т (хь ..., хт) сигнатуры {П , v© }, любых классов Локетта 
Зь ... , Sm ИЗ 0  И любой группы

А е Х  П т

найдутся такие X  -группы Л, Е Зь  •••, Ате3,„, что

А Е  т ( 0  fit Aj,..., Q ü t A m).

Здесь V © -  оператор объединения в решетке 0  . Свойство отделимости оказалось одним из основ­
ных инструментов при изучении решеток классов конечных групп [2], в частности, это понятие 
сыграло ключевую роль в исследовании тождеств решеток таких классов [3-5].

В работе [5] было доказано, что решетка разрешимых тотально локальных классов Фиттинга 
является 0-отделимой, что позволило установить дистрибутивность такой решетки.

Цель данной работы -  доказательство 6-отделимости решетки разрешимых тотально со-локаль- 
ных классов Локетта.

Со всяким классом Фиттинга 3  можно сопоставить наименьший (по включению) класс Фит­
тинга 3* [6], содержащий 3  такой, что для любых групп G и Я  справедливо равенство (GX H )S* = 
GS>XHS*. Напомним, что класс Фиттинга 3  называется классом Локсгга, если 3  = 3*-

Пусть со -  некоторое непустое множество простых чисел, со’ = Р \ со. Символы 6 ,  9Ц, 6 /;> и 6 0xj 
обозначают соответственно классы всех групп, p-rpynn,p'  -групп и класс групп, у которых каж­
дый композиционный фактор является сосУ-группой. Для любого класса групп 3  2  (О символом 
G5 обозначают пересечение всех нормальных подгрупп N  таких, что G/N е 3- В частности, пи­
шут [7]

GC0'/ = G Ö№/, F ,,(G) = G<:np6p.

Функции вида

/ :  co U {со'} —> {классы Фиттинга}
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называют со-локальными функциями Хартли или, если более кратко, //-функциями [7]. Для лю­
бой ю-локальной //-функции/ определяют класс

LRJJ) = (G I е Дю') и F(G)  е Др)  для всех р  е со П л((7)).

Если класс Фиттинга 3 таков, что 3  = LR JJ), то говорят, что 3  -  со-локальный класс Фиттинга с 
ю-локальной Я-функцией/[7 ] .

Всякий класс Фиттинга считается 0-кратно ю-локальным. При г  > 0 класс Фиттинга называ­
ется н-кратно ю-локальным [7], если он имеет такую со-локальную //-функцию, все непустые 
значения которой -  (/? -  1)-кратно ю-локальные классы Фиттинга. Если класс Фиттинга 3 
/?-кратно ю-локален для всех натуральных п, то 3 называется тотально ю-локальным.

Основным результатом настоящей работы является следующая
Т е о р е м а .  Решетка всех тотально ю -локальных кпассов Локетта G -отделима.

Д о к а з а т е л ь с т в о .  Индукцией по числу г вхождений символов {Г), v „  } в терм т по­
кажем, что найдутся такие группы Д ,е  З у (» = 1,..., т), что А 6 т (C f it4 ,, . .„  /щЕЫт).

При г = 0, очевидно, А е  /„ ütA. Индукцией по нильпотентной длине группы А докажем, что 
утверждение верно при г = 1.

Пусть A e3 i v ” £2= C  fit(3i U &) и п (А) = {//,, При /(А) = 1 имеет место А = Д,х ... хР,,
где Pi -  силовские //-подгруппы группы А (/ = 1, ..., /). Ясно, что

Т Г (Д )с  Л ( 3 i )  U  п ( Ш

Пусть

Тогда

Понятно, что

Ри ...,PjS я(Зі),Д/+ь ■■;Р,6 я (3 2). 

А \=  Р i X . . . X е  3,, Д2 = Д,+1х ...х  Р ,е32.

Д = Д ,хД 2 е ( С fit4 0 v S (C fitX 2).

Пусть теперь /(Д)>1. Допустим, что для разрешимых групп, нильпотентная длина которых 
меньше нильпотентной длины группы Д, доказываемое нами утверждение верно. Ввиду леммы 
21 [7] и теоремы [8], для произвольного //, е ю п  л ( Д )

F Pi(A) е /](/?,) v S / 2(p,) = (C f i t ( F ^  (G )|G e  30) v £ ( C  fit(F Pi (G) \ Ge 30),

гдеOy- минимальная ю-локальная /„ -значная Я-функция класса Локетта Зу,/ = 1,2.
Поскольку l ( F Pl (А)) < /(Д), то по индукции найдутся такие группы

Д/i е/1 (//,), Д/2 е /2(р,), что F /;/ (Д )е(С  fit Д/, )v £ ( /£  fit Д,2 ).

Пусть Д,, = Д(, и г7 /)( , Д,2 = Д,2 wrZpi , где Z Pi — циклическая группа порядка р,. Так как 
Дуi &f(Pi), то по леммам 21 и 23 [7], имеет место Д,, е f\(piß- Pl сДі- Аналогично В,2 е Зг- Отсюда 

Д i = Дц х ...х  Д„ е Зь  Д2 = Д]2 х ...х  В,2 е 32. Покажем, что Д еЗ  = ( С fit Д]) v £ ( С fit Д2). 

Пусть h -  минимальная С  -значная Я-функция класса 3, и/ -  такая С  -значная Я-функция клас­
са 3, что Др) = li(p)01p для любого / / е ю .  Пусть / е {1,...,/}. Покажем, что F р: (А) е Др).  Сначала 
установим, что Ду, , Ду2 е /(/>,). Допустим, что Ду, € Ду,). Тогда поскольку До,) -  класс Локетта 
[9], то из [6, а) гл. X, свойство 2.1], (Ду,)д РІ) = К {, где Я, -  база регулярного сплетения (Ду,) f (pi) 
иг Z /)( . Ввиду свойств сплетений [6, гл. А, 18.2 d]
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Bh / (Bń ')f(Pi) Bn — (A, t /(Aj , ) / ( Pi) )wrZpi .

Значит, pi делит порядок 5,, / (5 , ,) f ( Pij .
С другой стороны, так как 5,, е то, согласно [7],

5 *1 е ( П ® )П ( П XP)S )ПЛ(о')@^,
р е п  2 Р^Щ F

где л, = со n  Supp(/), п2 = со\я,; и, в частности, Вп е Д р ,)6 р ;. Следовательно, Вп l (Bp ) f{p:) е

® Р\ ■ Противоречие. Значит, Ап eflp i). Аналогично, Л,-2 е Др,). Поэтому fit( Ą  ,А п )сД р,).
Очевидно,

С  flt( Д, , Л;2 ) = ( С  fit Д, ) V  2 ( С  fit Д 2 ).

Следовательно, F Pi (А) е Др,).
Покажем, что A ad е Дсо’). Имеем

6  / , (  СО’ )  v S / 2(  СО’ ) =  5 ,  = Д  СО’ )  =  &

Итак, А е $.
Если же И е§ ,П й 2, то И е ( /„  ГйИ)П(/ш fid ). Таким образом, мы завершили доказательство 

теоремы при г = 1.
Пусть терм i  имеет г > 1 вхождений символов из {П, v ” } и для термов с меньшим числом 

вхождений теорема верна. Пусть т имеет вид

x i ( x h , . . . , x ia )Д т2 (ху, , . . . ,x jb ),

где А е{П , v „}  и

,...,х ,а } U {Ху, , . . . ,x Jb } = {хь . . . , хт}.

Через обозначим класс Фиттинга Ті(5„ ,...,g ,a ), через -Ь2 -  класс Фиттинга т2 (gy, ,...,$уй). 
Тогда, по доказанному выше, найдутся такие группы Aj е •£),, Л2 е -Ь2, что

A e  ( C f i t A , ) A ( C f i t A 2).

Поскольку число операций в терме Т | меньше г, то по индукции найдутся такие группы В, , ...,

в U G А,а  , ЧТО

А , е  и  ( С  fitßb . . . ,C  fitß„). 

Аналогично, найдутся такие группы С, egy, ,..., Ch&^Jh , что

n2e x 2(CfitCb..., С fitC*). 

Пусть х,-,+, , . . . ,х іа е {ху, , . . . ,ху6 } и, вместе с тем,

Пусть

{ X/, , . . . ,Х / ,  } П  { Ту, , . . . ,  X j b } = 0 .

D 'к

если к < t +1,
где х,к = ху для некоторого 

q е {!,..., 6} при &>/ + !,

27



Пусть D jk = Ск, если х ]к g {х,-,+1, x ia }. Через Шр обозначим класс /„ fitDip , где/? = 1, а

через -  класс /,* fit Dj c , где с = 1, . . Ь.
Итак,

Л ,е  Ti (/(о fitßi, /щ f i tS J c  T^fitD,-, fit Dia)= Ті(ЗЯь

A2e  r2(CfitCb C f i t Q ) c  T2(fitDj] , fitDy i)=  т2 (I,, ...,3E6).

Значит, найдутся такие классы Фиттинга ... Д,„, что

1,(33. ,...,Эт,а)Ат2( ^ л , . . . 3 Л)=

где 3\, = /м fit/ч, где /Г, е 5/. Теорема доказана.
Следствие [5]. Решетка всех тотально локальных классов Фиттинга ©-отделима.
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SEPARATED LATTICES OF TOTALLY LOCAL FITTING CLASSES

Summary

It is proved that the lattice of all soluble totally co-local Lockett classes is 6-separated.

mailto:nicholas@vsu.by

