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Аннотация. Для каждого непустого класса Фиттинга F  Локетт определил наименьший класс Фиттинга ,F  содер-

жащий ,F  такой, что ( )G H G H    
F F F

 для всех групп G и H, и класс Фиттинга F  как пересечение всех непустых 

классов Фиттинга ,X  для которых . X F  Парой Локетта непустых классов Фиттинга F  и H  называют такую  

упорядоченную пару ( , ),F H  для которой справедливо равенство ( .)   F H F H  Если F H  и F  – класс Локетта, 

то F  удовлетворяет гипотезе Локетта в H.  В настоящей работе в универсуме S  всех конечных разрешимых групп 

описаны методы построения пар Локетта для случая, когда F  обобщенно локальный класс Фиттинга, и, в частности, 

для F  подтверждена гипотеза Локетта. 
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Abstract. For each nonempty Fitting class ,F  Lockett defined the smallest Fitting class F  containing F  such that 

( )G H G H    
F F F

 for all groups G and H and the Fitting class F  as the intersection of all nonempty Fitting classes X  for 

which . X F  Lockett pair of nonempty Fitting classes F  and H  is an ordered pair ( , )F H  such that ( .)   F H F H  If 

F H  and F  is a Lockett class, then F  is said to satisfy Lockett conjecture in .H  In the present paper, in the universe S  of 

all finite soluble groups, the methods for constructing Lockett pairs are described for the case when F  is a generalized local 

Fitting class, and, in particular, for F  confirmed Lockett conjecture. 
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Введение 
Все рассматриваемые в работе группы 

предполагаются конечными и разрешимыми. В 
терминологии и обозначениях мы следуем [1]. 
Классом групп называют всякую совокупность 
групп, содержащую вместе с каждой своей груп-
пой G и все группы изоморфные G. Класс групп 
F  называется классом Фиттинга, если F  замк-
нут относительно взятия нормальных подгрупп и 
произведений нормальных F -подгрупп. Если  
F  – непустой класс Фиттинга, то в любой группе 
G существует наибольшая нормальная F -под-
группа, которую называют F -радикалом G и 

обозначают .GF  

В теории конечных разрешимых групп мно-
гие известные результаты посвящены исследова-
нию структуры классов Фиттинга и канониче-
ских подгрупп при помощи операторов «*» и «*», 
которые были определены Локеттом [2]. Напом-
ним, что для каждого непустого класса Фиттинга 
F  оператор «*» сопоставляет наименьший класс 

Фиттинга ,F  содержащий F  такой, что 

( )G H G H    
F F F

 для всех групп G и H и 

оператор «*», сопоставляющий F  класс Фиттин-

га {  F X  – непустой класс Фиттинга и 

}. X F  Если , F F  то F  называется клас-

сом Локетта. 

МАТЕМАТИКА
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Возможность применения операторов Ло-
кетта для изучения строения классов Фиттинга в 
терминах радикалов обусловлена следующими 
обстоятельствами. Во-первых, семейство классов 
Локетта обширно, поскольку любой класс Фит-
тинга, замкнутый относительно гомоморфных 
образов или относительно подпрямых произве-
дений, и любой класс Фишера [1, теорема X.1.25] 
являются классами Локетта. Во-вторых, Локет-
том [2] была сформулирована следующая про-
блема, известная в теории классов групп под на-
званием 
 Гипотеза Локетта [2, проблема стр. 135]. 
Верно ли, что для каждого класса Фиттинга F  

существует нормальный класс Фиттинга X  

такой, что  F F X ? 
Напомним, что непустой класс Фиттинга F  

называется нормальным, если для любой группы 
G ее F -радикал является максимальной из под-
групп G, принадлежащих .F  

Класс F  называют наследсвенным, если F  
замкнут относительно взятия подгрупп. Брайс и 
Косси [3] доказали справедливость гипотезы Ло-
кетта для всех локальных наследственных клас-
сов Фиттинга и установили, что любой класс 
Фиттинга F  удовлетворяет гипотезе Локетта 

тогда и только тогда, когда ,
  F F S  где S  – 

наименьший нормальный класс Фиттинга. 
Развитие и обобщение указанных результа-

тов [3, раздел 5] привело к определению понятия 
пары Локетта. 

Упорядоченная пара ( ,F )H  классов Фит-

тинга F  и H  называется парой Локетта или 
просто L-парой, если справедливо равенство  

( ) .   F H F H  

Заметим что, если F  – класс Локетта, 

F H  и ( , )F H  – L-пара, то F  удовлетворяет 

обобщенной гипотезе Локетта, т. е. гипотезе Ло-
кетта в .H  В частности, если H  – класс всех раз-

решимых групп, т. е. ,H S  и ( , )F H  – L-пара, 

то F  удовлетворяет гипотезе Локетта. 
 Брайсом и Косси [3], [1, теорема X.6.12] 
было установлено, что если F  и H  – локальные 

наследственные классы Фиттинга, то ( ,F )H  –  

L-пара. Построению L-пар для случая, когда F  –

локальный класс вида XN  или  XS S  (X  – 

произвольный непустой класс Фиттинга) и H  – 
класс Фиттинга, замкнутый относительно  
F -инъекторов специального вида, была посвя-
щена работа Бейдлемана и Хаука [4], [1, теоремы 
X.6.8 и X.6.11]. Кроме того, Бризоном [5] было 
доказано, что классы Фиттинга F  и H  образуют 
L-пару и F  удовлетворяет гипотезе Локетта в ,H  
если F  – локальный класс Фиттинга всех  
 -групп и H  – класс Фиттинга, замкнутый  

относительно холловых  -подгрупп. Дёрком и 
Хоуксом [1] было показано, что ( , )F H  является 

L-парой в случае, когда F  либо локальный на-
следственный класс Фиттинга, либо класс Фит-
тинга, определяемый локально функцией, все 
значения которой постоянны, и H  – локальный 
наследственный класс Фиттинга. Прогресс в 
данном направлении исследований был достиг-
нут в работе Н.Т. Воробьева [6], где была под-
тверждена гипотеза Локетта для произвольного 
локального класса Фиттинга при помощи по-
строения L-пары для случая, когда класс Фитин-
га F  локален и класс Фиттинга H  f -инъ-

екторно замкнут (f – функция, определяющая 
локально ).F � Заметим также, что в универсуме 

S  всех  -разрешимых групп в работе [7] были 
построены L-пары для локального класса Фит-
тинга F  и класса Фиттинга ,H  состоящего из 
всех групп таких, холловы  -подгруппы кото-
рых нильпотентны. 

Все это приводит к задаче нахождения но-
вых семейств классов Фиттинга, специальным 
случаем которых является семейство локальных 
классов Фиттинга, для которых упорядоченная 
пара ( , )F H  классов Фиттинга F  и H  является 

L-парой, в частности, описания классов Фит-
тинга F  и ,H  для которых F  удовлетворяет 
гипотезе Локетта в .H� 

В настоящей работе такая задача решена 
для случая -локальных классов Фиттинга. Ори-
ентиром для таких исследований является -ме-
тод, предложенный Скибой [8], для изучения 
строения групп и формаций [9]–[11], который 
был дуализирован для классов Фиттинга в работе 
[12] и состоит в следующем. 

Пусть   – множество всех простых чисел, 
    и \ .    Символом ( )n  обозначим 

множество всех простых делителей числа n, 
( ) (| |)G G    – множество всех простых дели-

телей группы G. Пусть   – некоторое разбиение 
,  т. е. { : },i i I     i I i    и i j     

для всех ;i j  ( ) { : ( ) }i in n        и 

( ) (| |).G G    Если F  – класс групп, то симво-

лом ( ) F  обозначают множество 

( ) { ( ) : }.G G    F F  

Всякое отображение вида :f   {классы 

Фиттинга} называется -функцией Хартли или 
просто H -функцией. Если f – H -функция, то 

символом Supp(f) обозначают носитель f, т. е. 
множество всех i  таких, что ( ) .if     

Пусть ( ) ( : 1LR f G G    или 1G   и 

( )i i
iG f

   
E E

 для всех ( )),i G   где 
i

E  и 

i
E  – классы всех i -групп и всех i -групп 
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соответственно, символом i iG  E E
 обозначен 

i i E E -корадикал группы G – наименьшая нор-

мальная подгруппа G, факторгруппа по которой 

i -замкнута. 

Определение [12]. Класс Фиттинга F  назы-

вается -локальным, если ( )LR fF  для неко-

торой H -функции f. В частности, если 
1 {{2},{3},...},     то F  называют локальным 

классом Фиттинга. 
 

1 Предварительные сведения 
Пусть F  – непустой класс Фиттинга. На-

помним, что наибольшую нормальную F -под-
группу группы G называют F -радикалом G и 

обозначают .GF  Произведением FH  классов 

групп F  и H  называют класс ( : ,G N G N F  

и / );G N F  произведением F H  классов Фит-

тинга F  и H  называют класс ( : / ).G G G F H  
Хорошо известно, что если H  замкнут относи-
тельно взятия гомоморфных образов, то 

 FH F H  [1, стр. 566]. Более того, произведение 
двух любых классов Фиттинга является классом 
Фиттинга и операция умножения классов Фит-
тинга ассоциативна [1, теорема IX.1.12 (a), (c)]. 

Лемма 1.1. Пусть F  и H  – непустые клас-
сы Фиттинга. Тогда 

1) ( / ) /G G G GF H F H F  [1, теорема IX.1.12 (b)]; 

2) если ,F H  то .G GF H  

Класс Фиттинга, замкнутый относительно 
гомоморфных образов, называют радикальным 
гомоморфом. Радикальный гомоморф, являю-
щийся замкнутым относительно подпрямых про-
изведений, называют радикальной или фиттин-
говой формацией. 

Лемма 1.2. Пусть F  и H  – непустые клас-
сы Фиттинга. Тогда справедливы следующие 
утверждения: 

1)  F F H  [1, замечание IX.1.11]; 
2) если F H  и M  – радикальный гомо-

морф, то FM HM  [4, лемма 5]; 

3) если { : }i i IH  – множество классов Фит-

тинга, то ( ) ( )i I i i I i     F H F H  [6, лемма 4 (2)]. 

Мы будем использовать следующие свойст-
ва операторов Локетта, которые представляет 

Лемма 1.3. Пусть F  – непустой класс 
Фиттинга. Тогда 

1) ( ) ( ) ( ) ( ) ,    
           F F F F F F F FA  

где A  – класс всех абелевых групп [1, теорема 
X.1.15]; 

2) если H  – непустой класс Фиттинга и 

,H F  то  H F  и  H F  [3, лемма 3.4, 

следствие 3.5]. 

Пусть F  – непустой класс Фиттинга. Тогда 
подгруппа V группы G называется F -инъекто-
ром группы G, если V N  является максималь-
ной подгруппой группы N среди подгрупп, вхо-
дящих в F  для любой субнормальной подгруп-
пы N группы G. 

Лемма 1.4 [13, теорема 1]. Пусть F  – класс 
Фиттинга. Тогда в группе G существует F -инъ-
екторы и любые два из них сопряжены в G. 

Напомним, что класс Фиттинга F  называ-
ется классом Фишера, если из того, что ,GF  

,K G  K H G   и /H K  – p-группа (p – про-
стое число), следует .H F  

Лемма 1.5 [14, теорема 4.4]. Пусть F  – 

класс Фишера. Тогда S  замкнут относительно 

взятия F -инъекторов. 
Пусть F  и H  – классы Фиттинга. Обозна-

чим через F H  класс групп, который опреде-

ляется следующим образом: G F H  тогда и 
только тогда, когда F -инъектор группы G при-
надлежит .H  

Лемма 1.6 [1, теорема IX.2.3]. Пусть F  и 
H  – классы Фиттинга и .    Тогда 

( ) ( ) 
FS HS  – класс Фиттинга. 

Операция замыкания 0D  для класса групп 

X  определяется как  

0 1 2( ) ( : ,rD G G H H H   X  где ).iH X  

Лемма 1.7 [1, лемма X.1.36]. Пусть F  и H  – 

классы Фиттинга такие, что F H  также яв-

ляется классом Фиттинга, и класс F H  явля-

ется 0D -замкнутым. Тогда ( ) ,   F H F H  в 

частности, F H  – класс Локетта. 
Мы будем использовать следующую клас-

сификацию H -функций -локального класса 

Фиттинга F  [12]. Пусть ( )LR fF  для  

H -функции f и ( ).Supp f   Тогда H -функ-

ция f называется: 
1) приведенной, если ( )if   F  для всех 

;i   

2) полной в случае, когда ( ) ( )
ii if f    E  

для всех ;i   

3) полной приведенной, если f является одно-
временно полной и приведенной H -функцией. 

Лемма 1.8 [12, лемма 3.2]. Каждый -ло-
кальный класс Фиттинга F  определяется пол-

ной приведенной H -функцией. 

Лемма 1.9. Справедливы следующие ут-
верждения: 

1) каждый -локальный класс Фиттинга 
является классом Фишера [12, лемма 3.3 (2)]; 
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2) каждый -локальный класс Фиттинга F  
является классом Локетта [12, следствие 3.4]. 

Класс групп X  называется формацией, если 
X  замкнут относительно факторгрупп и под-
прямых произведений. 

Лемма 1.10 [15, теорема 1.1]. Любой наслед-
ственный класс Фиттинга является формацией. 
 

2 Основные результаты 
Пусть ( )LR fF  для некоторой H -функ-

ции f и ( ).Supp f   Класс Фиттинга H  назовем 

f-инъекторно замкнутым, если ( )if  H H  

для каждого .i   

Случаи f-инъекторной замкнутости класса 
Фиттинга H  представляют следующие 

Примеры 2.1. Пусть ( ),LR fF  где f – 

приведенная H -функция и ( ).Supp f   Тогда 

класс Фиттинга H  является f-инъекторно замк-
нутым в каждом из следующих случаев: 

1) ( )if   – наследственный класс Фиттинга 

для всех ,i   H S  – наименьший нор-

мальный класс Фиттинга; 
2) ,H XY  причем ( )if X  для всех 

i   и Y  – наследственный класс Фиттинга; 

3) ( )if   H  для всех i   или ;F H  

4) ( )if   – нормальный класс Фиттинга для 

всех ,i   H  – произвольный класс Фиттинга; 

5) H  – наследственный класс Фиттинга. 

Поскольку в случае 1) ( )if   – наследст-

венный класс Фиттинга, ( )if   является классом 

Фишера для всех .i   Следовательно, по 

лемме 1.5 класс ( )if  H H  для каждого 

i   и H  – f-инъекторно замкнутый класс 

Фиттинга. 
Проверим f-инъекторную замкнутость клас-

са H  в случае 2). Пусть .GH  Тогда ввиду раз-
решимости группы G по лемме 1.4 в G сущест-
вует ( )if  -инъектор V для .i   Так как 

( ),if X  то по утверждению 2) леммы 1.1 

( )ifG G X  и по определению ( )if  -инъектора 

( ) .
ifG V   Поскольку ,H XY  / .G G X Y  Вви-

ду того, что класс Фиттинга Y  наследственен и 

/ / ,V G G GX X  / .V G X Y  Так как ,G VX   

.G VX  Следовательно, / / / / .V G V G V VX X X X  

Отсюда / ,V V X Y  поскольку по лемме 1.10 

класс Y  – формация. Таким образом, 

V  H XY  и класс H  f-инъекторно замкнут. 

В случае 3) если ( )if   H  для всех 

,i   класс H  f-инъекторно замкнут ввиду 

того, что каждый ( )if  -инъектор группы GH  

является ( )if  -подгруппой и, следовательно, 

H -подгруппой. Если же ,F H  то ( )if   F H  

для каждого ,i   поскольку H -функция f 

класса F  приведенная и H  f-инъекторно замк-
нут по указанному выше. 

Напомним, что класс X  называют нормаль-
ным [16], если для любой группы G ее X -инъ-
ектор является нормальной подгруппой G. По-
этому если GH  и V  ( )if  -инъектор G, то 

V H  и в случае 4) класс H  f-инъекторно замкнут. 
Случай 5) тривиален. 
Следующая теорема описывает построения 

L-пар для случая, когда F  – -локальный класс 
Фиттинга. 

Теорема 2.2. Пусть ( )LR FF  – -локаль-

ный класс Фиттинга, определяемый полной при-
веденной H -функцией F и H  – класс Фиттин-

га. Если H  – F-инъекторно замкнутый класс, то 

( , )F H  является L-парой. 

Доказательство. Так как , F H H  то по 

утверждению 2) леммы 1.3 ( ) .  F H H  Кроме 

того, по утверждению 1) леммы 1.3 
( ) .   F H F H F  

Следовательно, ( ) .   F H F H  

Докажем обратное включение. Пусть G – 
группа из .H  По лемме 1.4 в G существует 

( )iF  -инъектор V, где ( ) .i Supp F     Из 

того, что ( )iV F  H  и F – приведенная  

H -функция класса Фиттинга ,F  вытекает 
.V  F H  

Докажем справедливость равенства 
(( ) ) (( ) ) .

i i

 
      F H S F H S  

Вначале покажем, что 
(( ) ) (( ) ) .

i i

 
      F H S F H S  

Если ( ) ,
i

G   F H S  то ввиду утверждения 2) 

леммы 1.2 следует (( ) ) .
i

G 
  F H S  Следова-

тельно, ( ) (( ) )
i i


      F H S F H S  и по ут-

верждению 2) леммы 1.3 
(( ) ) ((( ) ) ) .

i i

  
      F H S F H S  

Так как класс Фиттинга 
i

S  – локален, то по 

утверждению 2) леммы 1.9 
i

S  является классом 

Локетта. Кроме того, ввиду утверждения 1) лем-
мы 1.3 ((( ) ) ) (( ) )  

   F H F H  и поэтому 

(( ) )F H  также является классом Локетта. Ис-

пользуя утверждение 1) леммы 1.1 и тот факт, 
что (( ) )F H  и 

i


S  – классы Локетта, получа-

ем следующую цепочку равенств: 
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( ) ) (( ) )

(( ) ) (( ) )

(( ) / ( )

( / / )
i

i

G H G H

G G H H

 
 

  





 

 

  

  

F H S F H

SF H F H

 

(( ) ) (( ) )
( / ) ( / )

i i
G G H H

  
 

  
  S SF H F H

 

(( ) ) (( ) ) (( ) ) (( ) )
/ /

i i

G G H H
 

   
       

  
F H S F H F H S F H

 

(( ) ) (( ) ) (( ) ) (( ) )
/

i i

G H G H
  

   
      

   
F H S F H S F H F H

 

(( ) ) (( ) ) (( ) )
./ ( )

i i

G H G H  
      

  
F H S F H S F H

 

Значит, 

( ) ) (( ) ) (( ) )
( )

i i i

G H G H  
       

  
  

F H S F H S F H S
 

для всех групп G и H. Следовательно,  
(( ) ) ((( ) ) )

i i
 

  
  

  F H S F H S  

– класс Локетта и справедливо включение 
(( ) ) (( ) ) .

i i
 

 
  

  F H S F H S  

Докажем обратное включение. Пусть G – 
группа минимального порядка из класса 

(( ) ) (( ) )\ .
i i

 
    F H S F H S  

По утверждению 2) леммы 1.1 ( ) (( ) )
.G G 

 
 

F H F H
 

Если ( )(( ) )
/G G


 F HF H

 – нефраттиниевый фактор 

группы ( )/ ,G G
F H  то в ней существует такая 

максимальная подгруппа ( )/ ,M G
F H  что 

( ) ( ) ( )(( ) )
/ ( / )( / ).G G G G M G

  
  

F H F H F HF H
 

По утверждению 1) леммы 1.3 

( ) ( )(( ) )
/ ( / )G G Z G G

 
 

F H F HF H
 

и, следовательно, ( )/M G
F H  – нормальная под-

группа группы ( )/ .G G
F H  По индукции 

(( ) ) .M 
 F H  Поскольку 

(( ) ) (( ) ) ,
i


 


  F H F H S  

(( ) )
(( ) ) .

i
G 







 
F H

F H S  

Следовательно, 
(( ) )

(( ) ) ,G G M





  
F H

F H  что 

невозможно. 
Пусть ( ) ( )(( ) )

/ ( / ).G G G G
 

 
 F H F HF H

 Из 

того, что 
i

S  – насыщенная формация и 

( ) ( )/ / ( / ) ,
i

G G G G
     F H F H S  

следует ( )/
i

G G
  F H S  и ( ) .

i
G   F H S  

Применяя утверждение 1) леммы 1.3, имеем 
(( ) ) .

i
G 

  F H S  

Полученное противоречие завершает доказатель-
ство равенства: (( ) ) (( ) ) .

i i  
 

   F H S F H S  

Далее, используя утверждение 1) леммы 1.3 
и утверждение 1) леммы 1.2, получаем 

( ) .
i


  F H F H S  

Следовательно, ( )
i

V 
 F H S  и поэтому 

( ) (( ) ) .
iiG F 


   F H S  

Итак, справедливо включение 
( ) (( ) ) .

iiF 
    H F H S  

Так как H -функция является полной, то по 

лемме 1.6 класс групп ( ) (( ) )
iiF 
  F H S  

является классом Фиттинга. Более того, по лемме 
1.7 имеет место равенство: 

( ) (( ) ) ( ( ) ( ) ) .
i ii iF F 

         F H S F H S  

Следовательно, по утверждению 1) леммы 1.3 

(( ( ) ( ) ) )

( ( ) ( ) )

i

i

i

i

F

F


  

 





    

   

H F H S

F H S
 

и имеет место включение 
( ( ) ( ) ) ( ) ( ) .

i ii iF F         F H S F H S  

Итак, нами установлено включение 
( ) ( )

iiF     H F H S  

для всех .i   Следовательно, для каждого 

i   имеет место ( ) ( ) .
iiF      H F H S  

Используя утверждение 2) леммы 1.2 и ассоциа-
тивный закон умножения классов Фиттинга, по-
лучаем ( ( ) ) ( ) .

i iiF       H S F H S  Значит, 

( ( ( ) ) )

( (( ) ).
i

i

i

i

iF    

 



  

    

   

S H S

S F H S
 

Ввиду того, что F – полная H -функция, опре-

деляющая класс Фиттинга ,F  следует 

( ( ( ) ) )

( ( ) ) (

( ).

i

i i i

i

i

i i

i

i

F

F

   

    



   

   

    

      

  

S H S

S S H S

F H S

 

Тогда, используя утверждение 3) леммы 1.2 
( ) ( ) ( ).

i ii i             F H S S F H S  

Следовательно, 
( ) .        F H S S F H S  

Так как по утверждению 1) леммы 1.2  
,  H H S  то .    F H F H S  Кроме того, 

очевидно, ( ) ( ) .      S F H S F H  Следова-

тельно, ( )   F H F H  и справедливо равенство 

( ,)   F H F H  т. е. ( , )F H  является L-парой.   

Теорема 2.3. Пусть ( )LR FF  – -локаль-

ный класс Фиттинга, определяемый полной при-
веденной H -функцией F и H  – класс Фиттин-

га. Тогда если ,F H  то F  удовлетворяет ги-
потезе Локетта в .H  

Доказательство. Если ,F H  то ввиду 
случая 3) из примеров 2.1 класс H  F-инъекторно 
замкнут. По теореме 2.2 справедливо равенство 

.  F F H  Поскольку по утверждению 2) лем-

мы 1.9 F  является классом Локетта, 


  F F H  и F  удовлетворяет гипотезе Локет-

та в .H                                                                                         
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3 Следствия 
Из теорем 2.2 и 2.3 получаем следующие 

следствия. 
Следствие 3.1. Любой -локальный класс 

Фиттинга F  удовлетворяет гипотезе Локет-

та, т. е. 
  F F S . 

Доказательство утверждения вытекает непо-
средственно из теоремы 2.3 в случае, если .H S  

В случае, когда {{2},{3}, }    – мини-

мальное разбиение множества ,  получаем 
Следствие 3.2 (Воробьев [6, теорема]). Если 

F – полная приведенная H-функция класса Фит-
тинга F  и H  – F-инъекторно замкнутый класс 

Фиттинга, то пара ( , )F H  является L-парой. В 

частности, если ,F H  то F  удовлетворяет 
гипотезе Локетта в .H  

Следствие 3.3 (Брайс, Косси [3, теорема 
4.17]). Если F  и H  – локальные наследственные 

классы Фиттинга, то пара ( , )F H  является  

L-парой. В частности, если ,F H  то F  удов-
летворяет гипотезе Локетта в .H  

Следствие 3.4 (Бризон [5, предложение 
6.5]). Пусть F  – класс Фиттинга и .    Если 

, S F  то S  удовлетворяет гипотезе Ло-

кетта в .F  
Доказательство. Поскольку класс Фиттин-

га S  определяется локально H-функцией F та-

кой, что 
, если ,

( )
, если .

p
F p

p
 

   

S
 

и , S F  класс F  F-инъекторно замкнут (см. 

пример 2.1.3). Следовательно, S  удовлетворяет 

гипотезе Локетта в F  для минимального разбие-

ния  множества .  
Следствие 3.5 (Дерк, Хоукс [1, предложе-

ние X.6.10]). Пусть I – множество индексов и 
каждому i I  соответствует некоторое мно-
жество простых чисел i  и класс Фиттинга 

.iX  Пусть I – бесконечное множество такое, 

что для каждого конечного подмножества   
класс Фиттинга S  содержится в конечном 

числе классов .
i ii  X S S  Тогда если H  – локаль-

ный наследственный класс Фиттинга и для лю-
бого i I  класс Фиттинга iX  либо наследстве-

нен, либо i X F  для некоторого класса Фит-

тинга ,F  то пара классов Фиттинга 

( , )
i ii I i    X S S H  является L-парой. 

Доказательство. Пусть 
i ii I i   M XS S  

и iX  – наследственный класс Фиттинга для всех 

.i I  Легко видеть, что произведение наследст-

венных классов ,iX  
i

S  и 
i

S  – наследствен-

ный класс Фиттинга и поэтому M  – наследст-
венный класс Фиттинга. Следовательно, по  
теореме [17] класс M  локален. Так как класс H  
наследственен, то по следствию 1 [18] H   
F-инъекторно замкнут для H-функции F такой, 
что ( ) ( )

ii ji j i jF p     X S S X S  для .ip  

Если i X F  для всех ,i I  то по следст-

вию 2 [18] класс M  локален и H  F-инъекторно 
замкнут для H-функции F такой, что 

( )
i

F p  FS  для .ip  Таким образом, в каж-

дом случае по теореме 2.2 ( , )M H  – L-пара.        

Следствие 3.6 (Дерк, Хоукс [1, следствие 
X.6.11]). Пусть F  и H  – классы Фиттинга и H  – 

наследственный. Тогда пара ( , )FN H  является 

L-парой, где N  – класс всех нильпотентных 
групп. В частности, FN  удовлетворяет гипо-
тезе Локетта в .H  

Доказательство следует непосредственно из 
теоремы 2.2 при минимальном разбиении  
множества ,  поскольку класс FN  – локаль-
ный, определяемый H-функцией F такой, что 

( )F p  F  для всех p  и класс H  F-инъек-

торно замкнут. 
 

Заключение 
В настоящей работе в универсуме S  всех 

конечных разрешимых групп описаны методы 
построения пар Локетта для случая, когда F  
обобщенно локальный класс Фиттинга, и, в част-
ности, для F  подтверждена гипотеза Локетта. 
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