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Все рассматриваемые в работе группы предполагаются конечными. В терминологии и обозна-
чениях мы следуем [1].

σ-Метод изучения строения групп и их классов был предложен А. Н. Скибой [2–5] и состоит в
следующем. Пусть P – множество всех простых чисел, π ⊆ P и π′ = P\π. Символом π(n) обозначим
множество всех простых делителей числа n, π(G) = π(|G|) – множество всех простых делителей
группы G. Пусть σ — некоторое разбиение P, т.е. σ = {σi : i ∈ I}, P = ∪i∈Iσi и σi ∩ σj = ∅ для всех
i ̸= j; σ(n) = {σi : σi ∩π(n) ̸= ∅} и σ(G) = σ(|G|). Если X — класс групп, то σ(X) = ∪{σ(G) : G ∈ X}.
Этот метод был дуализирован в [6].

Напомним, что класс групп F называется классом Фиттинга, если F замкнут относительно
взятия нормальных подгрупп и произведений нормальных F-подгрупп.

Функциональный подход к изучению структуры классов Фиттинга был впервые предложен
Хартли [7].

Пусть F — непустой класс Фиттинга. Тогда в любой группе G существует наибольшая нор-
мальная F-подгруппа, которую называют F-радикалом G и обозначают GF. Произведением классов
Фиттинга F и H называют класс групп FH = (G : G/GF ∈ H). Хорошо известно, что произве-
дение двух любых классов Фиттинга является классом Фиттинга и операция умножения классов
Фиттинга ассоциативна [1, теорема IX.1.12(a), (c)].

Следуя [6], всякое отображение вида h : σ → { классы Фиттинга} назовем σ-функцией Хартли
или просто Hσ-функцией. Пусть LHσ(h) = (G : G = 1 или G ̸= 1 и GEσi

′Eσi ∈ h(σi) для всех
σi ∈ σ(G)), где Eσi и Eσ′

i
— классы всех σi-групп и всех σ′

i-групп соответственно; символом GEσi
′Eσi

обозначают Eσi
′Eσi-корадикал группы G — наименьшую нормальную подгруппу G, факторгруппа

по которой σi-замкнута.
Определение. Класс Фиттинга H назовем σ-классом Хартли, если H = LHσ(h) для некоторой

Hσ-функции h. В частности, если σ = σ1 = {{2}, {3}, ...}, то H называют классом Хартли [7].
Пусть Π = {σi : h(σi) ̸= ∅}.
Теорема 1. Пусть H = LHσ(h) — σ-класс Хартли, определяемый Hσ-функцией h. Тогда спра-

ведливы следующие утверждения:
1) Π = σ(H);
2) G ∈ H в том и только том случае, если G ∈ h(σi)Eσ′

i
Eσi

для всех σi ∈ σ(H)
3) H = EΠ ∩ (∩σi∈Πh(σi)Eσ′

i
Eσi) .

Пусть h — Hσ-функция σ-класса Хартли H. Тогда h назовем:
1) приведенной, если h(σi) ⊆ H;
2) устойчивой [8], если h(σi) ⊆ h(σj)Eσj

′ для всех i ̸= j;
3) устойчивой приведенной, если h является одновременно устойчивой и приведеннойHσ-функцией.
Следующая теорема описывает общие методы построения σ-класса Хартли при помощи Hσ-

функций.
Теорема 2. Любой σ-класс Хартли H определяется устойчивой приведенной Hσ-функцией.
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