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Все рассматриваемые группы конечны. Мы будем использовать терминологию, принятую в [1–5].
Напомним, что класс групп F, замкнутый относительно нормальных подгрупп и произведений

нормальных F-подгрупп, называется классом Фиттинга.
Следуя Л.А. Шеметкову [1], символом σ обозначается некоторое разбиение множества всех про-

стых чисел P, т.е. σ = {σi | i ∈ I}, где P =
⋃
i∈I

σi и σi∩σj = ∅ для всех i ̸= j. Если n — целое число, то

символом π(n) обозначается множество всех простых чисел, делящих n; σ(n) = {σi | σi∩π(n) ̸= ∅};
σ(G) = σ(|G|); σ(F) =

⋃
G∈F

σ(G).

Напомним, что для произвольного класса групп F ⊇ (1), где (1) — класс всех единичных групп,
символом GF обозначается пересечение всех нормальных подгрупп N таких, что G/N ∈ F. Симво-
лами Gσi

и Gσ′
i

обозначают соответственно класс всех σi-групп и класс всех σ′
i-групп.

Пусть f — произвольная функция вида

f : σ → {классы Фиттинга}, (1)

называемая σ-функцией Хартли (или, более кратко, Hσ-функцией).
Следуя [5] рассмотрим класс групп

LRσ(f) =
(
G | G = 1 или G ̸= 1 и GGσi

Gσ′
i ∈ f(σi) для всех σi ∈ σ

(
G
))
.

Если класс Фиттинга F таков, что F = LRσ(f) для некоторой Hσ-функции f вида (1), то F называ-
ется σ-локальным классом Фиттинга, а f — σ-локальным заданием класса Фиттинга F (см. [5]).

Всякий класс Фиттинга считается 0-кратно σ-локальным. При n ≥ 1 класс Фиттинга F назы-
вается n-кратно σ-локальным, если F = LRσ(f), где каждое непустое значение f(σi) Hσ-функции
f является (n− 1)-кратно σ-локальным классом Фиттинга (см. [5]). Класс Фиттинга F называется
тотально σ-локальным, если он является n-кратно σ-локальным для всех натуральных n (см. [5]).

Совокупность классов Фиттинга Θ называется полной решеткой классов Фиттинга [3], если
классы ∅ и G принадлежат Θ и пересечение любого множества классов из Θ снова принадлежит Θ.
Относительно включения ⊆ множество всех тотально σ-локальных классов Фиттинга l∞σ образует
полную решетку.

Символ l∞σ fit(X) обозначает пересечение всех тотально σ-локальных классов Фиттинга, содер-
жащих совокупность групп X. Hσ-Функция f называется l∞σ -значной, если каждое ее непустое
значение принадлежит решетке l∞σ .

Пусть {Fj | j ∈ J} — непустая совокупность тотально σ-локальных классов Фиттинга. Следуя [2]
будем полагать

∨∞
σ (Fj | j ∈ J) = l∞σ fit

(⋃
j∈J

Fj

)
.

Пусть {fj | j ∈ J} — совокупность l∞σ -значных Hσ-функций, где fj — некоторая Hσ-функция
класса Фиттинга Fj . Тогда символом ∨∞

σ (fj | j ∈ J) обозначается такая Hσ-функция f , что

f(σi) = l∞σ fit
(⋃

j∈J

fj(σi)

)
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для всех i, если по крайней мере один из классов Фиттинга fj(σi) ̸= ∅. Если же fj(σi) = ∅ для всех
j ∈ J , то предполагают, что f(σi) = ∅.

Для произвольной полной решетки классов Фиттинга Θ символом Θσl обозначается совокуп-
ность всех таких классов Фиттинга, которые обладают Θ-значной Hσ-функцией. Hσ-Функция f
называется Θ-значной, если каждое ее непустое значение принадлежит решетке Θ.

Hσ-Функция f называется внутренней, если f(σi) ⊆ LRσ(f) для всех i.
Пусть Θ — полная решетка классов Фиттинга. Тогда верхняя грань произвольной совокупности

{Fj | j ∈ J} элементов из Θσl обозначается через ∨Θσl (Fj | j ∈ J). Решетка Θσl называется индук-
тивной (см. [2]), если для любого набора {Fj = LRσ(fj) | j ∈ J} классов Фиттинга Fj ∈ Θσl и для
всякого набора {fj | j ∈ J} Θ-значных Hσ-функций fj , где fj — внутренняя Hσ-функция класса
Фиттинга Fj , имеет место

∨Θσl (Fj | j ∈ J) = LRσ

(
∨Θ(fj | j ∈ J)

)
,

где символ ∨Θ(fj | j ∈ J) обозначает такую Hσ-функцию f , что f(σi) является верхней гранью для
{fj(σi) | j ∈ J} в Θ, если

⋃
j∈J

fj(σi) ̸= ∅, и f(σi) = ∅ в противном случае.

Основной результат представляет следующая
Теорема. Решетка всех тотально σ-локальных классов Фиттинга l∞σ индуктивна.
В случае, когда σ = σ1 = {{2}, {3}, . . .} из теоремы получаем
Следствие [6, лемма 5]. Решетка всех тотально локальных классов Фиттинга l∞ индуктивна.
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