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Все рассматриваемые в работе группы предполагаются конечными. В терминологии и обозначе-
ниях мы следуем [1]. Класс групп F называется классом Фиттинга, если F замкнут относительно
взятия нормальных подгрупп и произведений нормальных F-подгрупп. Подгруппа V группы G на-
зывается F-инъектором G, если V ∩N является максимальной из подгрупп G, принадлежащих F,
для любой субнормальной подгруппы N группы G.

В теории классов Фиттинга известна следующая
Проблема [2, проблема 11.117]. Пусть X — некоторый разрешимый непустой класс Фиттинга.

Верно ли, что каждая конечная неразрешимая группа обладает X-инъектором?
Данная проблема была решена Форстером [3] для случая, когда X = N, где N — класс всех

нильпотентных групп. В [4] В.С. Монаховым доказано существование X -инъекторов для классов
случая, когда X — класс всех разрешимых π-групп.

А.Н. Скибой [5, 5–7] был предложен σ-метод изучения строения групп и их классов, который
состоит в следующем. Пусть P — множество всех простых чисел. Тогда π ⊆ P и π′ = P \ π. Симво-
лом π(n) обозначим множество всех простых делителей числа n, π(G) = π(|G|) — множество всех
простых делителей группы G. Пусть σ — некоторое разбиение P, т.е. σ = {σi : i ∈ I}, P = ∪i∈Iσi и
σi ∩σj = ∅ для всех i ̸= j; σ(n) = {σi : σi ∩π(n) ̸= ∅} и σ(G) = σ(|G|). Этот метод был дуализирован
в [6].

Всякое отображение вида h : σ → { классы Фиттинга} назовем σ-функцией Хартли или про-
сто Hσ-функцией. Пусть LHσ(h) = ∩σi∈σh(σi)Eσ′

i
Eσi , где Eσi и Eσ′

i
— классы всех σi-групп и всех

σ′
i-групп соответственно. Класс Фиттинга H назовем σ-классом Хартли, если H = LHσ(h) для неко-

торой Hσ-функции h. В частности, если σ = σ1 = {{2}, {3}, ...}, то H называют классом Хартли [7].
Указанную проблему Шеметкова для σ-класса Хартли решает следующая
Теорема. Для каждого σ-класса Хартли H в любой конечной группе существуют H-инъекторы.
В случае, когда σ = σ1 = {{2}, {3}, ...} — минимальное разбиение множества P, получаем
Следствие 1. Каждый разрешимый класс Хартли H обладает H-инъекторами.
Если Hσ-функция h такова, что h(σi) = (1) для всех i ∈ I, где (1) — класс всех единичных групп,

то справедливо
Следствие 2. В любой конечной группе существуют σ-нильпотентные инъекторы.
Для σ = σ1 имеем
Следствие 3 (Форстер [3]). В любой конечной группе существуют нильпотентные инъекторы.
Следствие 3 решает задачу, предложенную Н. Т. Воробьеву профессором М. Иранцо на Между-

народной алгебраической конферении (Львов, 2003).
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