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В данной работе дано описание максимальной локальной полу
группе линейных отношений. Отметим, что в [1] доказано, периоди
ческая полугруппа линейных отношений конечномерного простран
ства над полем локально конечна.

Пусть V -  левое конечномерное векторное пространство над про
извольным телом F.  Бинарное отношение а С V  х V  между эле
ментами множества V  называется линейным, если оно является под
пространством V  ® V.  Множество LR(V)  всех линейных отношений 
пространства V  является, как известно [2] полугруппой относитель
но операции умножения бинарных отношений. Пусть S С LR(V) -  
полугруппа. Обозначим pr\S =  )© pr\a, cokerS =  р| сокега. Назо-

a E S  aES
вем S'-модулем любое пространство U С V  устойчивое относительно 
S, т.е. U С pr\S, U\ =  {ў  Є V : (х,ў)  Є а Є S, х  Є U},  то U\ С U. 
S(U)  обозначает полугруппу линейных отношений пространства U, 
индуцированную S. Если pr\S разложимо в прямую сумму

pr1S =  Vi 0 П2 0 ••• 0 Vn (1)

ненулевых S-модулей и Sj С S(V)), то мы назовем полугруппу S 
подпрямой суммой ненулевых S-модулей, ассоциированной с разло
жением (1). Если при этом S изоморфна прямому произведению всех 
Sj, то мы назовем S прямой суммой этих полугрупп и пишем S =  Si 
+  S2 +  ... +  Sn.

Периодическую полугруппу, содержащую ровно два идемпотен- 
та -  нуль и единицу, назовем, аналогично [3], локальной, а в случае 
конечных коммутативных полугрупп в [4] такие полугруппы назы
вались элементарными.

Будем говорить, что линейное отношение а Є LR(V)  аннулирует 
цепь рг\а =  Uq D U\ D IJ2 D ... D £/n_ 1 D Un =  сокега , если pr\a С 
Ui, a pr2a С Ui+i.

Множество всех линейных отношений N  С LR(V),  аннулирую
щих цепь pr\N =  Uo D IJ\ D U2 D ... D Un—1 D Un =  coker N  назовем 
аннулятором цепи.
Теорема. Пусть S С LR(V),  где F  -  поле характеристики 0. 
Множество S тогда и только тогда является максимальной ло
кальной полугруппой, когда S =  G U N  и существует разложение 
priS =  V1 ® Е2 © ••• © Vn, для которого
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1) G =  G i +  G*2 +  ••• +  Gn, где Gi — C?[V)] — максимальная 
неприводимая периодическая подгруппа из GL(Vi,F);

2) N  -  аннулятор цепи pr\S =  Uo D U\ D U2 D ... D Un - 1 D Un =  
cokerN, где Ui-i =  Vi ® Vi+1 ® ... ® Vn.
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Критерий нётеровоети по уравнениям для частичных по
рядков

С точки зрения алгебраической геометрии, частично упорядочен
ным множеством (частичным порядком) является алгебраическая 
структура V  =  (Р| с носителем Р, предикатным символом
порядка ® и множеством константных символов А. Уравнениями 
над частичным порядком V  от переменных X  =  { а д , . . . ,  ж„} назы
ваются атомарные формулы над V  от переменных X . Легко видеть, 
что таких уравнений 7 типов.

Системой уравнений S(X)  над частичным порядком V  от пере
менных X  называется любое множество уравнений над V  от перемен
ных X.  Точка р =  [р\,. . .  ,рп) Є Р п называется решением системы 
уравнений S, если для любого уравнения системы S при подстановке 
вместо переменных соответствующих значений получается истинное 
над V  выражение. Естественным образом определяется множество 
решений системы уравнений. Системы уравнений <Si(Xn) и S2 (Xn) 
называются эквивалентными, если множества их решений совпада
ют.

Для частичного порядка V  выполнено свойство нётеровоети по 
уравнениям, если для любой бесконечной системы уравнений S(Xn) 
существует эквивалентная её конечная подсистема. Для частичного 
порядка V  выполнено свойство слабой нётеровоети по уравнениям,
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