
Известно, что конечная абелева группа определяется своей по
лугруппой эндоморфизмов в классе всех групп [1]. В работе [2] по
казано, что периодические группы определяются своей полугруппой 
эндоморфизмов в классе периодических групп. В настоящей работе 
вопрос определяемости группы своей полугруппой эндоморфизмов 
рассматривается в классе факторно делимых абелевых групп.

Через Q D cd(E*) обозначим подкласс класса Q D cd вполне разло
жимых факторно делимых абелевых групп, определяющихся своей 
полугруппой эндоморфизмов в классе Q D cd■
Лемма 1. Пусть А  Є Q D cd. Если В  Є Q D cd и Е *(А ) =  Е *(В ), то 
г (А) =  г (В ) и t(A ) =  t(B ).

Для факторно делимой группы А ранга 1 кохарактеристики 
х (А ) =  (nip) введем обозначения: Ро{А) =  {р  Є Р\тр =  0}, 
Роо{А) =  { р е  Р\тр =  оо}
Теорема 1. Пусть А  Є Q D cd, г {А) =  1. Тогда А  Є Q D cd(E*) если, и 
только если, Ро(А) =  0 или Роо(А) =  0.
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Все рассматриваемые группы конечны. Мы будем использовать 
терминологию из [1—4].

Напомним, что классом Фиттинга называется класс групп 3) ко
торый замкнут относительно взятия нормальных подгрупп и произ
ведений нормальных подгрупп из (С

В дальнейшем ш обозначает некоторое непустое множество про
стых чисел и А  =  Р\ш. Через я (G) обозначают множество всех раз
личных простых делителей порядка группы G. Символом ©ш обо
значают класс всех се-групп и полагают, что 1 Є ®ш.
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Для произвольного класса групп S  D (1), где (1) — класс всех 
единичных групп, символ О® обозначает пересечение всех таких нор
мальных подгрупп N , что G/N Є У, а символ G$ — произведение 
всех нормальных ^-подгрупп группы G. В дальнейшем будем пола
гать, что Ош(С) = , Cp(G) =  G0 cp, где <8ср —  класс всех таких
групп, все главные р-факторы которых центральны.

Пусть /  — произвольная функция вида

/  : uj U {ш '{ —> {классы Фиттинга}. (1)

Функции /  сопоставляют класс групп

CRw(f)  =  (G I Ow(G) Є / ( а / )  и CP(G) Є f(p) для всехр Є ссП7г(Сот(С?))),

где Com(G) — класс всех абелевых простых групп А  таких, что А  =  
Н/К для некоторого композиционного фактора Н/К группы G.

Если класс Фиттинга таков, что S =  CRu{f) для некоторой функ
ции /  вида (1), то У называют се-композиционным классом Фиттинга 
с се-композиционной Н -функцией /  (см. (4]).

Относительно включения С множество всех се-композиционных 
классов Фиттинга сш является полной решеткой.

Пусть { f i  І і Є 1} — набор всех се-композиционных Д-функций 
класса Фиттинга $. Тогда /  =  П /* является сс-композиционной II-

ІЄІ
функцией класса Фиттинга S, называемой минимальной [4].

Символ cwfit(X) обозначает наименьший се-композиционный 
класс Фиттинга, содержащий X, где X  — произвольная совокупность 
групп. В частности, fit(X) — наименьший класс Фиттинга, содержа
щий совокупность групп X.

Символом V (/j  І і Є I )  обозначают такую w-композиционную I I -  
функцию / ,  что

/ (а )  =  fit I (fi(a)J І для всех а Є се U {со'}.
\ і є і V /

Для произвольной совокупности се-композиционных классов 
Фиттинга {Si \ і Є 1} полагают

l*€/) = cwfit^JJ^ .

Символом S u pp(/) обозначается носитель композиционной II- 
функции /  и S u pp(/) =  {а  Є oj U {ш '{ | / (а )  ф 0 }.
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Основной результат представляет следующая 
Теорема. Пусть X, Sj, $  — классы Фиттинга с минимальными си- 
композиционными Д-функциями х, у, /  соответственно. Если со
композиционные Д-функции таковы, что х  <  /  и х(а) V у {а) =  
Sn {G  I G =  Gx{a)G v{a)}  для всех а Є Supp(x) П Supp(y), то 
(X V ^ iy )  n(5 =  x v ^  (іуП(5).
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Все рассматриваемые группы в настоящей работе конечны. В 
определениях и обозначениях следуем [1, 2]. Пусть Р — множество 
всех простых чисел, тг С Р и тг =  Р\я. Напомним, что секцией группы 
G  называется факторгруппа ее некоторой подгруппы. Подгруппа V  
покрывает (изолирует) секцию Н /К, если Д  С V K  (соответственно 
V  П Д  с  К )  [3, с. 2491.

В теории классов Фиттинга известен результат Хартли [4, лем
ма 1(4)] о том, что (5-инъектор V  разрешимой группы G  либо по
крывает, либо изолирует каждый главный фактор группы G. На
помним, что класс групп (5 называют классом Фиттинга, если (5 
замкнут относительно взятия нормальных подгрупп и произведений 
нормальных (5-подгрупп. Из определения класса Фиттинга следует, 
что для каждого непустого класса Фиттинга (5 любая группа G  име
ет единственную максимальную нормальную (5-подгруппу, которую 
называют (5-радикалом G  и обозначают G$.

Если (5 — непустой класс Фиттинга, то подгруппа V  группы G 
называется:

(1) максимальной, если V  Є (5 и U =  V  при условии, что V  < 
U <  G  и U Є (5;

(2) $-итектором, если V  Г) К  является (5-максимальной подгруп
пой К  для всякой субнормальной подгруппы К  группы G.
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