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Рассматривается система типа «реакция – диффузия» 

 ( , )tu u f u T    , ( , )tT T g u T    , ( , ) (0, )x t   , (1) 

с граничными условиями 

 0
x

u


   , 0
x

T


   , (2) 

где  – ограниченная область в 
nR  с гладкой границей  ,  – 

внешняя нормаль к  . 

Предполагается, что 1 2( , ), ( , ) ( )f u T g u T C R  и выпол-

нены следующие условия: 
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 при 3n  , ( ) ( )k T C R , ( )k T C , 

( ) 0k T   при T   . 

Стандартными методами (см. [1; 2]) устанавливается, что 

задача (1), (2) порождает в пространстве 
2 2( ) ( )E L L     полу-

группу операторов { , 0}tS t  : 

 
0 0: ( , ) ( ( ), ( ))tS u T u t T t , 

где 
0 0( , )u T E , ( ( ), ( ))u t T t  – решение задачи (1), (2) с начальным 

условием 

0 0( (0), (0)) ( , )u T u T . 

Наряду с задачей (1), (2) рассматривается следующая крае-

вая задача 

 ( )tu u f u    , ( )tT T G u    , ( , ) (0, )x t   , (3) 
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где 

 1( ) ( ) ( ) ( )G u g u mes g u dx



    . 

Пусть 2( ) : 0V T L Tdx


  
    
  

 , 
1 2( )E L V   . 

Задача (3), (4) порождает в 
1E  полугруппу операторов 

{ , 0}tS t  . 

Теорема 1. Полугруппа { }tS  обладает максимальным ат-

трактором 
1E  (определение см. в [2]). 

Пусть V   – ортогональное дополнение к V в 
2( )L  . Заме-

тим, что 

 2( ) : почти всюду в V L const      . 
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Для произвольного 
2( )T L   через T  обозначим его ор-

тогональную проекцию в 
2( )L   на V  . Определим отображение 

  из E в V   следующим образом: 

 : ( , )u T T  . 

Через  обозначим оператор ортогонального проектирова-

ния в пространстве E на подпространство 
1E . 

Теорема 2. Пусть B – произвольное ограниченное в E мно-

жество. Тогда 

 0) ,(dist BStE  и inf tS B   при t  , 

где { }tS  – полугруппа, соответствующая задаче (1), (2), 

0 0inf sup{ : ( , )t tS B S u T    R  почти всюду в

0 0( , ) } u T B   . 
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В определениях и обозначениях мы следуем [1].  

Класс групп U называют S-замкнутым, если из условия 

G  U и N – нормальная подгруппа группы G, следует N  U; 
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