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Понятие экрана, введенное Л. А. Шеметковым в работах (*•2), имеет 
важное значение в вопросах классификации формаций. Формация мо
жет иметь несколько экранов, и возникает задача нахождения макси
мального из них. Эта задача, предложенная автору профессором Л. А. 
Шеметковым, рассматривалась нами в (4> 5). Пусть £’— класс групп. 
Экран f назовем ^-экраном, если f(G)^3t  для любой группы G. Макси
мальный элемент множества всех однородных (локальных) ^-экранов - 
формации g  назовем максимальным однородным (соответственно ло
кальным) J -экраном. В случае J = g  максимальный однородный (ло
кальный) J -экран формации 8? назовем максимальным внутренним одно
родным (соответственно локальным) экраном. * >:У.?'.

В § ł настоящей работы мы приводим некоторые новые результаш о 
максймальщлх локальных экранах формации g . В чаетоеги, д аётся* явное ' 
описание максимального локального J -экрана формации g ,  обладающего за
данным свойством, в случае g  £  £  ̂  ®„g, где :S „ g — множество ж ех  
групп-.с я(^)-разрешнмым Вг-корадйкалом. ^

В § 2 установлена эквивалентность условий вложения локальных 
формаций и соответствующих макшЬіальных внутренних локальных 
экранов этих формаций. Указывается также существование максималь
ной по вложению однородной (локальной) подформации во множестве ^  
всех однородных (соответственно локальных) подформаций формации „ 
всех конечных групп.

В § 3 исследуются новые классы групп, построенные с помощью пар 
локальных формаций. В частном случае эти классы групп совпадают с . 
классами групп, которые изучались К. Дёрком в работе~{7).

В настоящей работе все рассматриваемые группы конечны. Обозна
чения и определения см. в (1. 3, 5, 10), .

§ 1. О п р е д е л е н и е  \, Пусть G— группа, Я  — некоторая подгруп
па из G. Локальный экран /  формации g  назовем (Я—G) -монотонным, : 
если из Я = 1 = К е С  следует £Лр)=/(Лр) для каждого простого числа 
р€я(8г). Локальный экран f формации g, являющийся (Я—G)-монотон
ным для любой подгруппы Я из G, Назовем G-монотонным. Если же f  — 
G-монотонный локальный экран формации g  для любой группы G, то f  - 
назовем монотонным.

Будем называть локальный экран /  формации g  S-замкнутым, если 
для каждого простого р формация/(р) замкнута относительно взятия 
подгрупп.

П р и м  е р. Пусть /-—S-замкнутый локальный, экран фррмщщЙ $. V  
Проверкой легко установить, что f — монотонный локальный экран 
формации g. - л".

Пусть в дальнейшем g  — локальная формация, /  — максимальный внут
ренний локальный экран формации g . Обозначим через /*(р) класс всех 
групп, в которых g -проектор существует и принадлежит f(p). Если f(p) —
=  0 , то положим f*(р) =  0 .  Пусть Ж — такая формация, что g £ $ £
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S  <3„5- Определим ф как функции,. сстл’ „тавляющую каждому простому 
числу р класс групп ф(р)=/*(р)Г| л-

Лемма  1. Пусть G — группа, в которой существует проектор F. 
Тогда справедливы следующие утверждения:

1) для каждого пррстого р£яЩ )  ф (р)-корадикал группы G совпадает 
с нормальный замыканием в G f  (р)-корадикала группы F;

2) ф — {F-(^-Монотонный локальный Х-жран формацииg.
Т ео р ем а  1. Пусть G —-группа, в которой существует %-проёктор F.

Пусть X — такая формация, что 5  s  X ^  Тогда ф — единственный 
максимальный элемент множества всех (F—в)-монотонных локальных Х-эк- 
ранов формации gf-

Из теоремы 1 следует утверждение 1.11 из (8).
Те оре ма  2. Пусть (р— произвольный локальный экран формации 2г. 

Если f  — такая функция, что /  (р) =  6 рф (р) f) 2г для каждого Простого р, 
то / — максимальный внутренний локальный экран формации 2г-

Те оре ма  3. Пусть X  — такая формация, что 5 е Я Е < 5 я2г- Пуспіь 
ф — произвольный локальный Х-экран. Тогда если f  — максимальный внут
ренний экран формации причем f{p) =  в рф (р) П <5 для каждого просто
го р, то ф — локальный Х-экран формации

§ 2. Условимся до конца статьи обозначать через 2rt , Зг2 локальные 
формации, / t , / г— соответственно максимальные внутренние локальные эк
раны формаций 2fi» 2f2 . Если / ,  (р) s  /2 (р) для каждого простого р, то
ПОЛОЖИМ

Т ь о р ъ и о  % Тогда и только тогда когда
Т е о р е м а  5. Множество всех однородных (локальных) подформещий 

формации всех групп не пусто и имеет по крайней мере один максималь
ней по включению элемент.

§ 3. О п р е д е л е н и е  2. Определим 3£(5j, 2гг) как класс всех групп, 
в которых gfj-npoeKTOp существует и каждый f* -центральный главный фак
тор является 2га-центральным.

Пусть я  — я  (2fi). Положим X*— 3£ (2fi * S2) П ©«&• Назовем г локаль
ной групповой функцией, если г сопоставляет каждому простому числу р 
класс групп (возможно, пустой) г (р). Будем говорить, что z —локальная 
групповая функция формации 3 . если 3  совпадает с множеством всехгрупп, 
обладающих z-центральными рядами (*).

Т е о р е ма  6. Класс групп X*— формация, обладающая такой локаль
ной групповой функцией х*, что дс* (р) =  ((<3„2гЛ f f  (Р)) П Я*) U /г (р) для 
каждого простого р.

Отметим, что если 2ft — 2тг =  • то Я*—класс всех групп, в которых 
5-проектор покрывает только 5*центРальйые главные факторы (см. (6>7)). 
Обозначим его через Х%.

С л е д с тв и е .  Если 5 i =  5г ~  8г> то Яд — формация, обладающая та
кой локальной групповой функцией ф, что ф(р) — ((©„5 V *  (р)) П Яд) U f (р) 
для каждого простого р.

Т е о ре м а  7. Если 3 ~ формация, обладающая локальной групповой 
функцией z , то — формация, обладающая такой локальной группо
вой функцией, что г* {р) =* 3  и ż*(q) = z {q) П 3  для q, отличного от р.

Из теорем 6, 7 получаем
С л е д с т в и е  1. Класс групп ©РЭ£*~ формация, обладающая локальной 

групповой функцией х**, такой, что х**(р) =Х* и х** (q) == ((©„2гі\/* (</)) (1 
(\X*)\)f2{q) для q, отличного от р.

В случае 5 t =*= 5 2 =  Sr имеем
С л е д с т в и е  2.. Класс групп ©рЯд.— формация, обладающая локаль

ной групповой функцией ф, такой, что ф(р) =  Яд и ф (р) =  ((©я<5г\/* (?)) П 
ПЯ^)0 / ( 9) А*« 7» отличного от р.
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Если y(p)ę=z (р) для любого простого р, то для соответствующих ло
кальных групповых функций у  и z формации 3  положим y ^ z .

О п р е д е л е н и е  3. Пусть X — некоторое множество групп. Пусть 
I form X — пересечение всех тех локальных формаций, которые содержат X. 
Класс I form X назовем локальной формацией, порожденной множеством X.

Известно (см. (“ )), что I form X  имеет единственный максимальный внут
ренний локальный экран. В случае, если X — формация, будем говорить, 
что И о г т £ — локальная формация, порожденная данной формацией X. 
Пусть в дальнейшем до конца параграфа все рассматриваемые группы я-раз- 
решимы, где я  =  я  {X*).

Т е о р е м а  8. Пусть I formX*— локальная формация, порожденная фор
мацией X*. Пусть X*— локальная групповая функция формации X* (опре
деление ж* см. в теореме 6). Тогда если х  — максимальный внутренний ло
кальный экран I form X* и f t ^  /2, то х*<С х.

Следующая теорема дает явное описание максимального внутреннего 
локального экрана формации / form X*.

Т ео р ем а  9. Пусть HormX?—локальная формация, порожденная фор
мацией X*. Тогда справедливы следующие утверждения:

1) если то локальный экран х такой, что для любого просто
го р имеет место

х /р) =  ( ®р**. если h  (р) Si >
1 f2(p), если fi (р) =  3?!,

является максимальным внутренним локальным экраном I form Х*\
2) если f*<l /*, 02 <СI form X*, то локальный экран х такой, что для 

любого простого р имеет место
Y /_ч _  \ если f2(p) ę g 2,

{Р)~ Ь \'■ form X*, если fz (р) =  g 2 »

является максимальным внутренним локальным экраном I form 3£*.
Теорема  10. Пусть причем I form£*=£*. Тогда справедливы

следующие утверждения:
1)
2) если h (р) не содержится в f 2(q) для некоторого простоя) р, то , ;

/і<р) =  !
3) существует такое множество простых чисел а, что либо g 2 =  S 0', ?

либо g 2 =  <Sa-Z, где Z — такая формация, что ©„$: =  2 .
Теорема  11. Пусть о — некоторое множество простых чисел. Пусть { 

Z —такая непустая формация, что Тогда если f,<l/2 и 3fi=®o'
или f i<^fz и gj — ©о-Z, то локальный экран х такой, что для любого 
простого имеет место ]

х {р) =  ( ©р**. ^ли  U (j>) <= f t ,
\ f2(p), если flip) = %і ,

является максимальным внутренним локальным экраном формации X*.
В частном случае, если ^  ; следствиями теорем 9 — 11 явля

ются результаты работы К. Дёрка (7): из теоремы 9 вытекает теорема 4.8 
из (7), из теорем 10 и 11— теорема 4.9 из (7).

Summary

The paper gives an explicit description of the maximal local I-screen pf formation 8, 
which possesses the given property in the case of 8 ^ £ ^ € ІЛ8- The formations constructed 
with the help of pairs of the local formations are studied. In particular, the maximal inner 
local screen of the local formation generated by one of these formations is described.
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