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В работах автора [1–3] описывалось строение гиперцентральной серии подгруппы 

унитреугольных автоморфизмов, выделяемой в группе всех автоморфизмов свободной метабе-

левой алгебры Ли и свободной алгебры Ли.  

Цель данной работы: исследовать вопрос идемпотентности и, более широко, k-

потентности автоморфизмов этой подгруппы. 

Материал и методы. Рассматривается конечно порожденная метабелева алгебра Ли  Mn  

и её группа автоморфизмов. Используются методы теории групп и теории алгебр Ли. 

Результаты и их обсуждение. Пусть Mn – конечно порожденная метабелева алгебра Ли 

над полем F с множеством свободных порождающих {x1, ..., xn}. 

Любой элемент алгебры Mn можно представить, как линейную комбинацию элементов 

вида [[[[a, b], c], d], ...], поэтому для краткой записи будем опускать скобки, положив 

[[a, b], c] = abc. 

Введем на множестве порождающих линейную упорядоченность:  

x1<x2<...< xn. В качестве базиса Mn можно выбрать одночлены вида 

1
... ,

si j k kx x x x
 

где i<j, k1≥i, k1≤k2≤...≤ks. 

Упорядочим базисные элементы в Mn лексикографическим порядком. 

Выделим в группе AutMn всех автоморфизмов алгебры Mn подгруппу унитреугольных ав-

томорфизмов Un, порожденную автоморфизмами вида: 

 

где  yi  принадлежит подалгебре, порожденной  xi+1, ..., xn. 

Для краткости будем записывать произвольный автоморфизм φ алгебры  Mn  как   

φ = (f1, f2, ..., fn), где  φ(xi) = fi, i = 1, ..., n. 

Тогда произвольное отображение вида: 

φ = (x1 + f1(x2, ..., xn), ..., xi + fi (xi+1, ..., xn), ..., xn) 

определяет автоморфизм из Un, и группа Un состоит из всех таких автоморфизмов. 

Напомним, что элемент g некоторой группы называется идемпотентом, если g2=g. Ана-

логично, элемент g называется трипотентом, если g3=g. В общем случае элемент g называется  

k-потентом, если gk = g. 

Обозначим множество идемпотентов группы G через E(G), а множество k-потентов – че-

рез  Pk(G). 

Утверждение 1: Множество E(AutMn) содержит только тождественный автоморфизм. 

Утверждение 2: В случае нулевой характеристики поля  F  множество Pk(Aut Mn) содер-

жит только тождественный автоморфизм для любого целого  k≥2. В случае charF=k, множество 

Pm(AutMn)E(AutMn) при m=k–1.  
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