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Следствие 1. Если 𝔉 и ℌ – 𝜎-локальные классы Фиттинга, то для пересечения 𝔉 ∩ ℌ 

справедлива гипотеза Локетта, т.е. (𝔉 ∩ ℌ)∗ = (𝔉 ∩ ℌ) ∩ 𝔈∗. 

Следствие 2. Если 𝔉 и ℌ – 𝜎-локальные классы Фиттинга, то для произведения 𝔉 ⋄ ℌ 

справедлива гипотеза Локетта, т.е. (𝔉 ⋄ ℌ)∗ = (𝔉 ⋄ ℌ) ∩ 𝔈∗. 

В случае, когда 𝜎 = 𝜎1 = {{𝑝}, {𝑞}, … } – минимальное разбиение множества ℙ, получаем 

Следствие 3 (Галлего, [6]). Каждый локальный класс Фиттинга удовлетворяет гипоте-

зе Локетта в универсуме 𝔈 всех групп. 

Следствие 4 (Воробьев, [5, теорема]). Каждый локальный класс Фиттинга разрешимых 

групп удовлетворяет гипотезе Локетта. 

Следствие 5. Для пары классов Фиттинга 𝔖 ⊆ 𝔈 справедлива гипотеза Локетта и ги-

потеза Лауэ, т.е. 𝔖∗ = 𝔖∗ ∩ 𝔈∗ = 𝔖 ∩ 𝔈∗. 

Заключение. В настоящей работе найдены семейства обобщенно локальных классов 

Фиттинга, для которых справедлива гипотеза Локетта. 
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Все рассматриваемые группы конечны. Мы будем использовать терминологию из [1–5]. 

Пусть σ – разбиение множества всех простых чисел ℙ, т.е. σ = {σi | i ∈ I}, где ℙ = ∪i∈I σi и σi ∩ σj = 

= ⌀ для всех i ≠ j.  

Группа G называется σ-примарной, если G является σi-группой для некоторого i. Главный 

фактор H/K группы G называется: σ-центральным (в группе G), если (H/K) ⋊ (G/CG(H/K)) явля-

ется σ-примарным; σi-фактором, если H/K является σi-группой. Группа G называется обобщен-

ной {σi}-нильпотентной, если каждый главный σi-фактор группы G является σ-центральным. 

Если n – натуральное число, то символ π(n) обозначает множество всех его простых дели-

телей; σ(n) обозначает множество {σi | σi ∩ π(n) ≠ ⌀}; σ(G) = σ(|G|) и σ(F) = ∪G∈F σ(G); σ+(G) = {σi | G  

обладает главным фактором H/K таким, что σ(H/K) = {σi}}, σ+(F) = ∪G∈F σ+(G). Символ 𝐹{𝑔𝜎𝑖}(G) 

обозначает произведение всех нормальных обобщенных {σi}-нильпотентных подгрупп группы 

G. Напомним, что класс групп называется формацией, если он замкнут относительно взятия 

гомоморфных образов и подпрямых произведений. 

Всякая функция f вида 

f : σ ∪ {Ø} → {формации групп}, 

где f(Ø) ≠ ⌀, называется обобщенной формационной σ-функцией (см. [5]) и полагают 

 BLFσ(f) = (G | G/Rσ(G) ∈ f(Ø) и G/𝐹{𝑔𝜎𝑖}(G) ∈ f(σi) для всех σi ∈ σ+(G)). 
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Если для некоторой обобщенной формационной σ-функции f имеет место F = BLFσ(f), то 

класс F называется бэровским σ-локальным, а f – обобщенным σ-локальным заданием класса F 

(см. [5]). 

Обобщенная формационная σ-функция f называется внутренней, если f(а) ⊆ BLFσ(f) для 

всех а ∈ σ ∪ {Ø}. 

Доказана следующая 

Теорема 1. Если F = ∩j∈JFj и Fj = BLFσ(fj) для всех j ∈ J, то F = BLFσ(f), где f(Ø) = ∩j∈J fj(Ø) 

и f(σi) = ∩j∈J fj(σi) для всех σi ∈ σ+(F) = ∩j∈J σ+(Fj) и f(σi) = ⌀ для всех σi ∈ σ \ σ+(F). Кроме того, если 

fj – внутреннее обобщенное σ-локальное задание для всех j ∈ J, то f также является внутрен-

ним обобщенным σ-локальным заданием. 

Пусть {fj | j ∈ J} – набор всех обобщенных σ-локальных заданий формации F. В силу тео-

ремы 1 f  = ∩j∈J fj – обобщенное σ-локальное задание формации F, называемое наименьшим, т.е. 

f(а) = ∩j∈J fj(а) для всех а ∈ σi ∪ {Ø} по всем i. 

Символом form(X) обозначается пересечение всех формаций, содержащих совокупность 

групп X. Символом cσform(X) обозначается пересечение всех бэровских σ-локальных формаций, 

содержащих совокупность групп X. Следующее утверждение дает способ построения 

наименьшего обобщенного σ-локального задания формации F = cσform(X). 

Теорема 2. Пусть X – некоторая непустая совокупность групп, F = cσform(X) = BLFσ(f), 

где f – наименьшее обобщенное σ-локальное задание формации F. Тогда справедливы следую-

щие утверждения: 

1) σ+(X) = σ+(F). 

2) f(Ø) = form(G/Rσ(G) | G ∈ 𝔛). 

3) f(σi) = form(G/𝐹{𝑔𝜎𝑖}(G) | G ∈ 𝔛) = form(G/𝐹{𝑔𝜎𝑖}(G) | G ∈ 𝔉) для  всех σi ∈ σ+(X) и f(σi) = ⌀ 

для всех σi ∈ σ \ σ+(X). 

4) Если h – произвольное обобщенное σ-локальное задание формации F, то для всех σi ∈ 

σ+(X) имеет место 

f(σi) = form(G | G ∈ F ∩ h(σi), 𝑂𝜎𝑖
(G) = 1) и  

f(Ø) = form(G | G ∈ F ∩ h(∅), Rσ(G) = 1). 
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В рамках данного исследования разрабатывались библиотеки классов для языков про-

граммирования C++ и Java, которые позволяют выполнить иерархическую агломеративную 

кластеризацию произвольных объектов с использованием различных метрик. Эта работа вы-

полнялась в рамках научно-исследовательской работы «Методы искусственного интеллекта для 

оптимизации образовательного процесса» ГПНИ «Цифровые и космические технологии, без-

опасность человека, общества и государства» на 2021–2025 годы, подпрограммы «Цифровые 

технологии и космическая информатика», задания «Информационные технологии повышения 

качества образовательного процесса». 

В настоящее время анализ данных – это очень актуальное направление в области инфор-

мационных технологий, востребованное в самых разных сферах. Наиболее популярными  


