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если для каждой субнормальной подгруппы K группы G пересечение V⋂K является 

F-максимальной подгруппой группы K. 

Произведением F  ⊙ X фиттингова множества F  группы G и радикального класса X 

называется множество подгрупп  

{H  G :  H/HF  X}. 

Множество Фишера группы G – это такое фиттингово множество группы G, что из  

L  G, K⊴ L F, K  H  L и H/K – p-подгруппа L/K (p – простое число) всегда следует H F. 

Символом S обозначим класс всех разрешимых групп. 

Заметим, что характеризация F-подгрупп Фишера для фиттинговых множеств частично 

разрешимой группы исследовалась С.Н. Воробьевым в работе [5]. Нами получено простое аль-

тернативное доказательство результата [5]. Доказана 

Теорема. Пусть F – множество Фишера группы G и G  F  ⊙ S. Тогда подгруппа  

V группы G является F-подгруппой Фишера G тогда и только тогда, когда V является  

F-инъектором G. 

Следствие [2, 3]. Если F – класс Фишера и F  S, то в G существуют F-подгруппы  

Фишера и любые две из них сопряжены. 

Заключение. В настоящей работе получено обобщение теоремы Фишера для случая ча-

стично разрешимой группы. 
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Все исследования в работе проводятся в универсуме 𝔈 всех конечных групп. В термино-

логии и обозначениях мы следуем [1, 2]. В теории классов конечных групп известен результат 

Брайса-Косси [3] о том, что локальная формация разрешимых групп является классом Фиттин-

га в точности тогда, когда все значения ее канонической формационной функции классы Фит-

тинга. В связи с этим актуальным является поиск решения следующего дуального вопроса: вер-

но ли, что локальный класс Фиттинга является формацией тогда и только тогда, когда все 

значения его канонического задания формации? Положительное решение указанного вопроса 

для обобщенно локальных классов Фиттинга (в частности, локальных классов Фиттинга) – ос-

новная цель настоящей работы. 

Материал и методы. В работе используются методы теории групп и их классов. В част-

ности, методы теории формаций групп и классов Фиттинга групп. 

Результаты и их обсуждение. Классом групп называют совокупность групп, которая 

наряду с каждой группой содержит ей изоморфную. Класс групп 𝔉 называется формацией, если 

𝔉 замкнут относительно взятия факторгрупп и подпрямых произведений, и 𝔉 называют клас-

сом Фиттинга, если 𝔉 замкнут относительно взятия нормальных подгрупп и произведений 

нормальных 𝔉 -подгрупп. 

Если 𝔉 – непустой класс Фиттинга, то в любой группе 𝐺 существует наибольшая нор-

мальная 𝔉-подгруппа. Ее обозначают 𝐺𝔉 и называют 𝔉-радикалом 𝐺. Пусть 𝔉 и ℌ – классы 

Фиттинга. Тогда класс групп 𝔉ℌ = (𝐺: 𝐺/𝐺𝔉 ∈ ℌ) называется произведением классов Фиттин-

га 𝔉 и ℌ. Хорошо известно, что произведение классов Фиттинга является классом Фиттинга и 

операция умножения классов Фиттинга ассоциативна (см. [1, теорема X.1.12]). 
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Для нахождения характеризации обобщенно локальных классов Фиттинга мы будем ис-

пользовать -метод Скибы исследований групп и формаций, предложенный в работе [4], кото-

рый был дуализирован в [2] и состоит в следующем. Пусть ℙ – множество всех простых чисел, 

𝜋 ⊆ ℙ и 𝜋′ = ℙ\𝜋. Если 𝑛 – натуральное число, то символами 𝜋(𝑛) обозначают множество всех 

простых делителей n и 𝜋(𝐺) = 𝜋(|𝐺|) множество всех простых делителей порядка группы 𝐺. 

Пусть 𝜎 – некоторое разбиение множества ℙ, т.е. если 𝜎 = {𝜎𝑖: 𝑖 ∈ 𝐼}, то ℙ =∪𝑖∈𝐼 𝜎𝑖 и для всех 

𝑖 ≠ 𝑗 пересечение 𝜎𝑖 ∩ 𝜎𝑗 = ∅. Тогда символами 𝜎(𝑛) обозначают множество {𝜎𝑖: 𝜎𝑖 ∩ 𝜋(𝑛) ≠ ∅} 

и 𝜎(𝐺) = 𝜎(|𝐺|). 

Пусть Π ⊆ 𝜎. Символом 𝔈Π мы будем обозначать класс всех Π-групп. В частности, сим-

волами 𝔈𝜎𝑖
 и 𝔈𝜎

𝑖′  обозначим классы всех 𝜎𝑖-групп соответственно. 

Пусть ∅ ≠ 𝜎 ⊆ ℙ. Следуя [2], отображение 𝑓: 𝜎 → {классы Фиттинга} назовем  
𝜎-функцией Хартли или просто 𝐻𝜎-функцией 𝑓. Множество 𝑆𝑢𝑝𝑝(𝑓) = {𝜎𝑖: 𝑓(𝜎𝑖) ≠ ∅} – носи-

тель 𝐻𝜎-функции 𝑓. 

Пусть Π = 𝑆𝑢𝑝𝑝(𝑓) и класс 𝐿𝑅𝜎(𝑓) = 𝔈Π ∩ (∩𝜎𝑖∈Π 𝑓(𝜎𝑖)𝔈𝜎𝑖
𝔈𝜎

𝑖′ ). 

Определение. Класс Фиттинга 𝔉 назовем 𝜎-локальным, если 𝔉 = 𝐿𝑅𝜎(𝑓) для некоторой 

𝐻𝜎-функции 𝑓. 

Если 𝜎1 = {{𝑝}, {𝑞}, … } – минимальное разбиение множества ℙ и 𝔉 = 𝐿𝑅𝜎1(𝑓), то класс 𝔉 

назовем локальным классом Фиттинга и 𝐻𝜎1-функцию 𝑓 будем называть 𝐻-функцией 𝔉. 

Как установлено в [2], каждый 𝜎-локальный класс Фиттинга 𝔉 определяется  

𝐻𝜎-функцией 𝑓 такой, что 𝐹(𝜎𝑖) = 𝐹(𝜎𝑖)𝔈𝜎
𝑖′ ⊆ 𝔉 и 𝐹(𝜎𝑖) – классы Локетта для всех 𝑖 ∈ 𝐼. Заме-

тим, что 𝐹(𝜎𝑖) – класс Локетта, т.е. (𝐺 × 𝐻)𝐹(𝜎𝑖) = 𝐺𝐹(𝜎𝑖) × 𝐻𝐹(𝜎𝑖) для всех групп 𝐺 и 𝐻. Функ-

цию 𝐹 называют канонической 𝐻𝜎-функцией класса Фиттинга 𝔉. 

Основной результат работы, который дуализирует указанную выше теорему Брайса-

Косси из [3], доказанная. 

Теорема. 𝜎-Локальный класс Фиттинга 𝔉 тогда и только тогда является формацией, 

когда все значения его канонической 𝐻𝜎-функции 𝐹 являются формациями. 

В случае, когда 𝜎 = 𝜎1 – минимальное разбиение множества ℙ, следствием теоремы яв-

ляется следующая характеризация локальных классов Фиттинга, полученная Го Вэньбинем и 

С.Н. Воробьевым в работе [5]. 

Следствие. Локальный класс Фиттинга 𝔉 является формацией тогда и только тогда, 

когда все значения его канонической функции Хартли являются формациями. 
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Все рассматриваемые группы в настоящей работе конечны и разрешимы. В определениях 

и обозначениях следуем [1]. Cовокупность групп 𝔛, которая наряду с каждой своей группой 

содержит и все ей изоморфные группы, называют классом групп. Класс групп 𝔉 называется 

классом Фиттинга, если он замкнут относительно нормальных подгрупп и произведений 

нормальных 𝔉-подгрупп. Если 𝔉 – непустой класс Фиттинга, то для любой группы 𝐺 

существует наибольшая нормальная 𝔉-подгруппа, которую называют 𝔉-радикалом 𝐺 и 

обозначают 𝐺𝔉. 


