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Понятие подгруппового функтора как функции, согласованной с изоморфизмами групп, 

которая выделяет в группах некоторые системы подгрупп, восходит к известным работам  

А.Г. Куроша [1] и Амицура [2,3] по теории радикала. В связи с выходом основополагающих 

работ Бэра [4] и Б.И. Плоткина [5], подгрупповые функторы стали изучать как самостоятельные 

объекты. Основная цель настоящей работы – описание новых семейств подгрупповых функторов. 

Материал и методы. В работе используются терминология и методы доказательства аб-

страктной теории групп, в частности, методы теории классов Фиттинга конечных групп и фит-

тинговых функторов. 

Результаты и их обсуждение. В определениях и обозначениях мы следуем [6, 7]. 

Все рассматриваемые в работе группы конечны. 

Обозначим π(n) – множество всех простых делителей натурального числа n, π(G) = π(|G|) –  

множество всех простых делителей порядка группы G. 

Пусть  = {i | i  I} – некоторое разбиение множества всех простых чисел P такое, что P 

= i  Ii и i  j =  для всех i  j. Пусть  – некоторое подмножество множества  

 и  =  \ . 

Пусть (n) = {i | i  (n)  }, (G) = (|G|). Если (n)  , то натуральное число n 

называют -числом. Группу G называют -группой, если (G)  . 

Группу G называют  

1) -примарной, если G = 1 или |(G)| = 1; 

2) -группой, если (G)  . 

Группу G называют -разрешимой, если каждый главный фактор группы G является 

-примарным. 

Символом S обозначают класс всех -разрешимых групп. 

Подгруппу H группы G называют холловой -подгруппой группы G, если |H| – -число 

и |G : H| – -число. 

Пусть X – некоторый непустой класс Фиттинга. Напомним, что отображение f, которое 

каждой группе G  X ставит в соответствие некоторое непустое множество ее подгрупп f (G), 

назовем фиттинговым X-функтором, если выполняются следующие условия: 

(i) если α: G → α(G) – изоморфизм, то 

f (α(G)) = {α(X): X  f (G)}; 

(ii) если N – нормальная подгруппа группы G, то 

f (N) = {X ∩ N: X  f (G)}. 

Фиттингов X-функтор назовем  

1) -разрешимым, если X = S; 

2) сопряженным, если для каждой группы G  X множество f (G) есть класс сопряженных 

подгрупп группы G. 

Теорема 1. Если f – отображение, которое группе G  S сопоставляет множество всех её 

холловых -подгрупп, то f является сопряженным -разрешимым фиттинговым функтором. 
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Подгруппа A группы G называется [7] -субнормальной, если существует такой ряд  

подгрупп 

A = A0  A1  …  An = G, 

что либо Ai – 1 нормальна в Ai либо Ai /(Ai – 1)Ai является -примарной для всех i = 1, … , n. 

Класс групп F назовем -классом Фиттинга, если F замкнут относительно 

-субнормальных подгрупп и произведений -субнормальных F-подгрупп, т.е. выполняются 

следующие два условия: 

1) если G  F и N – -субнормальная подгруппа группы G, то N  F; 

2) если N1, N2  F, Ni – -субнормальная подгруппа группы G для i = 1, 2 и G = N1N2, то 

G  F. 

В случае, когда  = 1 = {{2},{3},…} -класс Фиттинга является классом Фиттинга. 

Из условия 2) следует, что в любой группе G существует подгруппа GF, порожденная 

-субнормальными F-подгруппами группы G. Подгруппу GF назовем F-радикалом группы G. 

Теорема 2. Если RadF – отображение, которое группе G  S сопоставляет её F-радикал, 

то RadF является сопряженным -разрешимым фиттинговым функтором. 
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Все группы, рассматриваемые нами в данной работе, конечны. В терминологии и обозна-

чениях мы следуем [1]. Фишером [2] в терминах радикальных классов определена подгруппа  

F  F группы G, которая содержит все нормальные F-подгруппы каждой промежуточной груп-

пы между F и G. По предложению Хартли [3], такую подгруппу стали называть F-подгруппой 

Фишера G. В теории классов известна теорема Фишера [2] о том, что в любой конечной разре-

шимой группе для каждого радикального класса F, замкнутого относительно подгрупп вида PN, 

где P – силовская p-подгруппа и N ⊴ G F, существуют F-подгруппы Фишера и сопряжены. 

Такой радикальный класс по предложению Хартли [3] называют классом Фишера, а подгруппу 

F – F-подгруппой Фишера группы G. В [3] доказано, что для класса Фишера F в конечной раз-

решимой группе G F-подгруппа Фишера G – это в точности её F-инъектор. В свою очередь, 

Дарк [4] показал, что существуют разрешимые радикальные классы и разрешимые группы, для 

которых F-подгруппы Фишера не сопряжены и не являются F-инъекторами. 

Основная цель настоящей работы – описать множества Фишера группы G, для которых 

ее множества F-инъекторов и F-подгрупп Фишера совпадают. 

Материал и методы. В работе материалом для исследования является F-подгруппа Фи-

шера частично разрешимой группы G. При исследовании использованы методы теории групп и 

теории классов групп. 

Результаты и их обсуждение. Непустое множество F подгрупп группы G называется 

фиттинговым множеством группы G, если выполняются следующие условия: 1) если  

T ⊴ S  F, то T  F; 2)  если  S, T  F и S, T ⊴ ST, то ST  F; 3) если S  F и x  G, то Sx  F. За-

метим, что для непустого фиттингова множества F группы G подгруппа V – F-инъектор G,  


