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Реферат

Магистерская диссертация 48 с., 29 использованных источников.

КЛАСС ФИТТИНГА, ПОЛНАЯ РЕШЕТКА, СТОУНОВА РЕШЕТКА, 

ИНДУКТИВНАЯ РЕШЕТКА, 0-ОТДЕЛИМАЯ РЕШЕТКА, АЛГЕБРАИЧЕСКАЯ 

РЕШЕТКА, ДИСТРИБУТИВНАЯ РЕШЕТКА.

Объект исследования -  кратно локальные классы Фиттинга конечных групп.

Предмет исследования -  решетки кратно локальных классов Фиттинга 

конечных групп.

Цель диссертации -  описать свойства стоуновости, индуктивности, 

S -отделимости, алгебраичности и дистрибутивности решеток кратно локальных 

классов Фиттинга.

Методы исследования -  используются методы исследования теории классов 

Фиттинга конечных групп, а также методы общей теории решеток.

Полученные результаты и их новизна -  результаты второй главы являются 

новыми.

Сфера применения -  полученные результаты о решетках кратно локальных 

классов Фиттинга могут быть использованы при написании курсовых и дипломных 

проектов, а также магистерских и кандидатских диссертаций.

Степень внедрения -  результаты исследования выполнены в рамках задания 

по НИР «Методы локализации и теории решеток в исследованиях строения 

конечных групп и их классов» (ГПНИ «Конвергенция -  2020» № гос. регистр. 

20160350) и внедрены в учебный процесс на кафедре алгебры и методики 

преподавания математики УО «Витебский государственный университет имени 

П.М. Машерова».
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Теорема 1. Следующие утверждения эквивалентны:

1. Класс Фиттинга % со-локален и L^(3r) -  стоунова решетка\

2. Класс Фиттинга $  -  п-кратно со-локален и L̂ Q$r) -  стоунова региетка\

3. Класс Фиттинга 5  -  тотально со-локален и L“ (2r) -  стоунова решетка\

4. Класс Фиттинга g  со-локален и g  с

Теорема 2 [9, Теорема 3.4.1]. Всякая частичная алгебра классов Фиттинга, 

содержащая все классы Локетта, является индуктивной решеткой.

Теорема 3 [9, следствие 3.4.11]. Решетка всех тотально локальных классов 

Фиттинга 0 -отделима.

Теорема 4 [9, теорема 3.4.12]. Решетка всех разрешимых тотально 

локальных классов Фиттинга алгебраична, дистрибутивна и каждый ее элемент 

отличный от (1) и <5 не дополняем в ней.
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Введение

Напомним, что формация g  называется насыщенной [29], если существует 

такая функция / :  Р  -> {формация групп}, что группа С G g  в том и только в том 

случае, если G/Fp(G) Е f  (р) для каждого простого р делящего порядок |G| группы G, 

и в этом случае пишут g  =  LF(f).  Аналогично, класс Фиттинга g  называется 

локальным [3, 4], если существует такая функция / :  Р  -> {класс Фиттинга}, что 

G G 5  в том и только в том случае, если FP(G) Е / ( р )  для каждого простого р 

делящего порядок |G| группы G, где FP(G) =  (G®p')^ p (т.е. FP(G) -  У1р-корадикал 

©р,-корадикала группы G). Следуя [25] в этом случае пишут g  =  LR(J).

Рассматривая наиболее известные конкретные классы Фиттинга, можно 

заметить, что большинство из них могут быть определены посредством функций, 

все непустые значения которых сами являются локальными классами Фиттинга. Это 

обстоятельство привело к следующей естественной конструкции [26]: согласно 

определению каждый класс Фиттинга 0-кратно локален, а для n > 1 класс Фиттинга 

называется л-кратно локальным, если g  = L F (/), где все непустые значения 

функции /  являются (л-1)-кратно локальными классами Фиттинга. Класс Фиттинга 

называется тотально локальным, если он л-кратно локален для всех натуральных л. 

Кратно насыщенные и тотально насыщенные формации определяются аналогично. 

Нетрудно заметить, что класс всех разрешимых тотально насыщенных формаций 

совпадает с классом всех так называемых примитивных насыщенных формаций 

введенным Хоуксом в работе [14] (см. также монографию Дерка и Хоукса [2, глава 

VII]). Более того, концепция л-кратно насыщенного класса восходит к работе Дерка 

[1]. Теория кратно локальных классов представляет самостоятельный интерес и, 

кроме того, является полезным инструментом при изучении многих вопросов 

теории классов и широкого спектра ее приложений (см. например, [13, 14, 16, 22, 23] 

и книги [9, 10, 29]). Являясь придельным случаем, тотально локальные классы 

обладают и рядом специфических свойств. В частности, отметим, что для каждого 

целого неотрицательного п решетки всех л-кратно насыщенных формаций, всех
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n-кратно насыщенных наследственных формаций, /2-кратно насыщенных нормально 

наследственных формаций и т.д. модулярны, но все из них не являются 

дистрибутивными, даже в классе всех разрешимых групп S  (см. [29, глава II] и [10, 

глава IV]). Кроме того, как показано в работе [15] (см. также [10, 29]) для любых 

двух целых неотрицательных п и т  системы тождеств решетки всех /7-кратно 

насыщенных и решетки всех /n-кратно насыщенных формаций совпадают. С другой 

стороны, решетка всех разрешимых тотально насыщенных формаций дистрибутивна 

[29]. В классе всех конечных групп © В.Г. Сафоновым установлено, что решетка 

всех тотально насыщенных формаций модулярна [6] и дистрибутивна [11]. Вместе с 

тем Н.Н. Воробьевым были описаны n-кратно локальные классы Фиттинга со 

стоуновой решеткой /2-кратно локальных подклассов Фиттинга [9]. Целью 

настоящей магистерской диссертации является описание свойств стоуновости, 

индуктивности, S -отделимости, дистрибутивности и алгебраичности решеток 

кратно локальных классов Фиттинга.

Остановимся на обзоре содержания магистерской диссертации по главам.

Первая глава носит вспомогательный характер. В ней приводится ряд 
известных результатов, необходимых нам в дальнейшем.

Во второй главе представлены описания n-кратно со-локальных классов 

Фиттинга со стоуновой решеткой n-кратно со-локальных подклассов Фиттинга, а 

также тотально щ-локальных классов Фиттинга со стоуновой решеткой тотально 

бо-локальных подклассов Фиттинга. Отметим, что результаты данной главы 

являются новыми.

В третьей главе рассмотрены индуктивные решетки и доказана S -отделимость 

решетки всех тотально локальных классов Фиттинга.

В четвертой главе доказана дистрибутивность и алгебраичность решеток всех 

разрешимых тотально локальных классов Фиттинга.
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Результаты исследования выполнены в рамках задания по НИР «Методы 

локализации и теории решеток в исследованиях строения конечных групп и их 

классов» (ГПНИ «Конвергенция -  2020» № гос. регистр. 20160350) и внедрены в 

учебный процесс на кафедре алгебры и методики преподавания математики У О 

«Витебский государственный университет имени П.М. Машерова».
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