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РЕФЕРАТ

Магистерская диссертация, 40 с., 35 использованных источников.

сг-ЛОКАЛЬНАЯ ФОРМАЦИЯ, «-КРАТНО а-ЛОКАЛЬНАЯ ФОРМА
ЦИЯ, РЕШЕТКА ВСЕХ «-КРАТНО а-ЛОКАЛЬНЫХ ФОРМАЦИЙ, <7- 
ЛОКАЛЬНОЕ ЗАДАНИЕ ФОРМАЦИИ, ПРОИЗВЕДЕНИЕ «-КРАТНО <т- 
ЛОКАЛЬНЫХ ФОРМАЦИЙ.

Объект и предмет исследования -  кратно сг-локальные формации ко
нечных групп, порожденные ^-локальных формаций, а предметом исследо
вания -  решеточные свойства, решетки и произведения таких формаций.

Цель работы -  установить свойства порожденных сг-локальных фор
маций в терминах радикалов групп, исследование свойств решеток «-кратно 
сг-локальных формаций.

Методы исследования -  используются методы теории классов конеч
ных групп. В частности, методы теории формации и решеток классов конеч
ных групп.

Полученные результаты и их новизна -  найдено новое свойство по
рожденных сг-локальных формаций, которое используется для изучения ре
шеток таких формаций.

Сфера применения -  результаты работы можно применять при реше
нии различных задач, связанных с изучением свойств решеток формаций ко
нечных групп, а также результаты могут быть использованы при чтении 
спецкурсов по теории классов конечных групп, написании курсовых и ди
пломных работ.

Степень внедрения -  результаты исследования выполнены в рамках 
задания по НИР «Методы локализации и теории решеток в исследованиях 
строения конечных групп и их классов» (ГПНИ «Конвергенция -  2020» 
№ гос. регистр. 20160350) и внедрены при чтении спецкурса «Основы теории 
групп и их классов» в учебный процесс на кафедре алгебры и методики пре
подавания математики Учреждения образования «Витебский государствен
ный университет имени П.М. Машерова».

Основными результатами настоящей работы являются следующие тео
ремы
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Теорема 1 Пусть 9JI -  полуформация и А е  Тогда если Оа.(А) =  1 и
<7/ Е  сг, two ^  Е  /^ fo rm S J li , г д е  =  {G/Oa.(G) | G Е  ЯЛ}.

Теорема 2 Полугруппа образует частично упорядоченное множество от
носительно теоретико-множественного включения множеств. Более того, 
<  с: >  является полной алгебраической, модулярной решеткой, в которой
П/e jS / “  точная нижняя грань и /^form(Uy G -  точная верхняя грань

множества {%■ \j  Е J} с ^ в полугруппеS°.

Теорема 3 Пусть Ш =  LFJjn), где яг является внутренним о-локалъным за
данием формации ЯЛ, П =  а(ЯЛ) г/ пусть §  -  непустая формация. Предполо
жим, что либо

1) $  =  LFa(h), где h является внутренним о-локальным заданием формации 
либо

2) ©^Д) с  §  для всех С/ Е сг \ П.

Тогда ЯЛ°$ = LFa(f), где

А ъ ) = ' h(ai), 

Ь,

если сг,- G П,

если сг,- G а \П  в случае 1), 

если <7,- G сг \ П в случае 2).
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Введение

Ряд известных результатов теории классов конечных групп связан с ис

следованием решеток классов. Совокупность всех формаций образует пол

ную решетку (по включению). Напомним, что класс конечных групп называ

ется формацией, если он замкнут относительно взятия гомоморфных образов 

и конечны подпрямых произведений.

В работе А.Н. Скибы [20] впервые было замечено, что привлечение 

решеточных конструкций весьма полезно при изучении самих формаций. 

При этом существенную роль играет тот установленный им факт, что решет

ка всех (локальных) формаций модулярна. Этот результат получил развитие в 

различных направлениях. Одним из таких направлений является поиск серий 

модулярных и алгебраических решеток локальных формаций. В частности, в 

монографии [22] установлена модулярность решетки всех «-кратно локаль

ных формаций. Баллестер-Боллинше и Л.А. Шеметков [24] доказали, что ре

шетка всех «-кратно формаций модулярна. В монографии [2] показано, что 

решетка всех т-замкнутых локальных формаций модулярна, но не дистрибу

тивна для любого подгруппового функтора т. В то же время решетка всех то

тально локальных формаций дистрибутивна [22]. А.Н. Скиба и Шеметков 

[17] доказали модулярность решетки всех «-кратно ы-локальных формаций и 

«-кратно cj-композиоционных формаций. Модулярность решетки всех т- 

замкнутых «-кратно и;-локальных формаций и решетки всех т-замкнутых ш- 

композиоционных формаций была установлена И.П. Шабалиной. В.Г. Сафо

нов [32] доказал модулярность и затем дистрибутивность решетки всех то

тально локальных формаций. П.А. Жизневским (2010) и, независимо, Н.Н. 

Воробьевым, А.А. Царевым (2010) была доказана модулярность решетки 

всех т-замкнутых а;-композиоционных формаций. При обозрении большин

ства приведенных серии результатов о модулярности решеток формаций 

особую роль играет изучение свойств порожденных частично локальных 

формаций.
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В данной магистерской диссертации рассмотрено доказательство 

свойств модулярности и алгебраичности решетки всех «-кратно ^-локальных 

формаций

Остановимся на обзоре содержания данной работы по разделам.

Первый раздел носит вспомогательный характер. В нем приводится ряд 

известных результатов, необходимых нам в дальнейшем.

Во втором разделе найдено новое свойство порожденных ^-локальных 

формаций.

В третьем разделе доказано, что решетка всех «-кратно сг-локальных 

формаций модулярна и алгебраична.

В четвёртом разделе доказана теорема о произведениях ^-локальных 

формаций.

Результаты исследования выполнены в рамках задания по НИР «Мето

ды локализации и теории решеток в исследованиях строения конечных групп 

и их классов» (ГПНИ «Конвергенция -  2020» № гос. регистр. 20160350) и 

внедрены при чтении спецкурса «Основы теории групп и их классов» в учеб

ный процесс на кафедре алгебры и методики преподавания математики 

Учреждения образования «Витебский государственный университет имени 

П.М. Машерова».
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