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РЕФЕРАТ

Магистерская диссертация 28 с., 14 источников.

Объект исследования -  7Г-насыщенные классы Фиттинга.

Цель настоящей работы -  разработка локальных методов построения 

классов Фиттинга при помощи заданных свойств канонических подгрупп.

Методы исследования: методы теории конечных групп, в частности 

методы теории классов Фиттинга.

Результаты -  построение нового полулокального класса Фиттинга 

5  * £п посредством подгрупп Холла.

Область применения -  результаты работы могут быть использованы 

при написании курсовых и дипломных работ по алгебре, а также при изучении 

структуры классов Фиттинга их классификации.
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ВВЕДЕНИЕ

Теория групп -  один из центральных разделов современной алгебры, в 

настоящее время активно разрабатываемый в Беларуси в научных школах 

Минска, Витебска, Гомеля, Новополоцка, Могилева и Мозыря.

В алгебре новым витком стало появления понятия группы. Истоки 

«группы» можно выделить в некоторых дисциплинах, одна из основных -  

теория решений алгебраических уравнений в радикалах. Для того, чтобы 

изучить данную теорию французские математики Ж. Лагранж и А. 

Вандермонд в 1771 г впервые использовали подстановки. Одну из немало 

важных ролей играет в классификации и развитии теории групп труд 

французского математика К. Жордана (1870).

Осмысление существенного сходства в конце 19 века теоретических и 

групповых форм мышления, существующие в то время самостоятельно друг 

от друга в различных отраслях математики, вызвало необходимость 

выработать современное абстрактное понятие группы. Итак, Ли в 1895 г. 

определил группу как совокупность преобразований, которые замкнуты 

относительно их композиции, но они должна удовлетворять некоторым 

условиям.

Выход книги "Абстрактная теория групп" (1916) О. Ю. Шмидта 

впервой сформировалось в самостоятельную область математики 

рассмотрение групп за исключением идеи их конечности и без предположений 

о природе элементов.

Следующим витком в развитии алгебры было исследование классов 

групп, то есть множеств, состоящих из таких элементов, как группы.

Традиционными объектами исследования в теории классов групп и ее 

приложениях являются разрешимые группы. Более полуторавековая история
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развития теории разрешимых групп связана с крупнейшими достижениями в 

этой области.

Классом Фиттинга называется класс групп, замкнутый относительно 

нормальных подгрупп и их произведений. Многие результаты в теории 

классов Фиттинга посвящены изучению так называемых тг-насыщенных 

классов Фиттинга. В частности, этому были посвящены известные работы 

Бризона [1], Дерка [2,3], которые были связаны с изучением канонических 

подгрупп конечных разрешимых групп для 7Г-насыщенных классов Фиттинга. 

Напомним, что если л  -  некоторое множество простых чисел, то класс 

Фиттинга g  называется 7Г-насыщенным [7], в случае когда

5 * ^  =  3

где я ’ -  дополнение множества л  во множество всех простых чисел Р, то есть 

л* = Р /л  и В -  класс всех 7г’-групп.

Впервые функциональный метод изучения таких классов был 

предложен в работе Н. Т. Воробьева [7].

Однако в общем случае такой подход к изучению классов Фиттинга 

оставался малоисследованным.

В данной работе мы изучаем 7Г-насыщенные классы Фиттинга 

посредством функции Хартли, определяя их полулокально.

В частности, показывается, что класс 3  является 7Г-насыщенным в 

точности тогда, когда 3f полулокален. Основная цель настоящей работы -  

описание общих методов конструирования 7Г-насыщенных классов Фиттинга. 

Это достигается посредствам построения новых 7Г-насыщенных классов 

Фиттинга с помощью подгрупп Холла и радикалов.

Напомним, что функцией Хартли или Н-функцией называют всякое 

отображение f : Р -> {классы Фиттинга} [8].
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Пусть 7г -  носитель Н-функции f, то есть 
тс =  Snpp(f) =  {p€F: f(p) Ф 0}

Класс Ф иттинга определяется полулокально, если

Ъ =ПрЕ7Г Яр)£*

для некоторой Н-функции f.

Все рассматриваемые в работе группы являются конечными.

Настоящая работа разбита на 4 раздела. В первом разделе приведены 

необходимые сведения, которые нужны для подведения итога магистерской 

диссертации. Второй -  посвящен изучению простейших свойств произведений 

классов Фиттинга и носит ознакомительный характер. В третьем разделе 

рассматриваются свойства классов Фиттинга, определяемых полулокально. 

Заключительный, четвертый раздел посвящен построению новых 

полулокальных классов Фиттинга посредством подгрупп Холла и радикалов.

Основные результаты работы опубликованы и апробированы на VI 

Международной научно-практической конференции студентов и магистрантов 

«Молодость. Интеллект. Инициатива».

Работа выполнена в рамках задания ГПНИ «Конвергенция 2020».
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