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Реферат

Магистерская диссертация 30 с., 20 использованных источников.

ФОРМАЦИЯ, ПОЛНАЯ РЕШЕТКА ФОРМАЦИЙ, РЕШЕТКА г-ЗАМКНУТЫХ 

« -КРАТНО НАСЫЩЕННЫХ ФОРМАЦИЙ, ИНДУКТИВНАЯ РЕШЕТКА 

ФОРМАЦИЙ, ОТДЕЛИМАЯ РЕШЕТКА ФОРМАЦИЙ.

Объект исследования -  решетка всех г-замкнутых « -кратно насыщенных 

формаций; решетка всех насыщенных формаций, заключенных между £  П 91 и Щ .

Цель работы — поиск индуктивных и отделимых решеток насыщенных 

формаций.

Методы исследования -  используются методы теории классов конечных 

групп и методы общей теории решеток.

Полученные результаты и их новизна -  найдены серии индуктивных и 

отделимых решеток формаций: решетка всех г-замкнутых «-кратно насыщенных 

формаций и решетка всех насыщенных формаций, заключенных между £  П 9t и Щ.

Сфера применения -  полученные результаты об индуктивности и 

отделимости решетки всех г-замкнутых «-кратно насыщенных формаций и 

решетки всех насыщенных формаций, заключенных между g  П 9? и §  могут быть 

использованы при написании курсовых и дипломных проектов.

Степень внедрения -  результаты исследования выполнены в рамках задания 

по НИР «Методы локализации и теории решеток в исследованиях строения 

конечных групп и их классов» (ГПНИ «Конвергенция -  2020», № гос. 

регистр. 20160350) и внедрены в учебный процесс на кафедре алгебры и методики 

преподавания математики У О «Витебский государственный университет имени 

П.М. Машерова».

Основными результатами настоящей работы являются следующие теоремы

Теорема 1. Решетка $  / $  f| 91 индуктивна.

Теорема 2. Решетка ^ //5  П в  -отделима.
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Введение

Ряд известных результатов теории классов конечных групп связан с 

исследованием решеток классов. Совокупность всех формаций образует полную 

решетку (по включению). Напомним, что класс конечных групп называется 

формацией, если он замкнут относительно взятия гомоморфных образов и конечных 

подпрямых произведений.

В работе А.Н. Скибы [8] впервые было замечено, что привлечение решеточных 

конструкций весьма полезно при изучении самих формаций. При этом 

существенную роль играет тот установленный им факт, что решетка всех 

(насыщенных) формаций модулярна. Этот результат получил развитие в различных 

направлениях. Одним из таких направлений является поиск серий индуктивных 

решеток насыщенных формаций. В частности, в монографии А.Н. Скибы «Алгебра 

формаций» [4] была доказана индуктивность решетки всех г-замкнутых «-кратно 

насыщенных формаций. В работе [9] установлена индуктивность решетки всех 

т -замкнутых тотально насыщенных формаций. Последний результат нашел 

приложение в работах В.Г. Сафонова [10,11] при доказательстве модулярности и 

дистрибутивности решетки всех тотально насыщенных формаций. Впоследствии 

Н.Н. Воробьевым и А.А. Царевым [12,13] и, независимо, П.А. Жизневским [16] была 

установлена индуктивность решетки всех г-замкнутых «-кратно со-композиционных 

формаций. Этот результат позволил доказать модулярность такой решетки [11,14], а 

также сыграл ключевую роль в исследовании тождеств решеток таких 

формаций [15]. Отметим, что в неявном виде свойство индуктивности применялось 

также С. Райфершейд в работе [16, Proposition 3.3] при доказательстве 

дистрибутивности решетки разрешимых тотально насыщенных формаций.

Другим важным направлением теории решеток формаций является поиск 

серий отделимых решеток насыщенных формаций. А.Н. Скибой была доказана 

отделимость решетки всех г-замкнутых «-кратно насыщенных формаций [4]. В 

работе [17] было доказано, что решетка разрешимых тотально локальных классов
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Фиттинга является ©-отделимой, что позволило установить дистрибутивность 

такой решетки. Впоследствии Н.Н. Воробьевым [18] была доказана отделимость 

решетки разрешимых тотально cw-локальных классов Локетта.

В настоящей диссертации найдены новые широкие серии индуктивных и 

отделимых решеток насыщенных формаций. Остановимся на обзоре содержания 

данной работы по разделам.

Первый раздел носит вспомогательный характер. В нем приводится ряд 

известных результатов, необходимых нам в дальнейшем.

Второй и четвертый разделы носят обзорный характер. В них приведены 

известные результаты А.Н. Скибы об индуктивности и отделимости решетки всех 

г-замкнутых п -кратно насыщенных формаций.

В третьем разделе показано, что решетка всех насыщенных формаций, 

заключенных между 5 f|9 i и где 91 -  класс всех нильпотентных групп, является 

индуктивной. В пятом разделе доказано, что решетка 5 //$ П 9 ?  является 

6  -отделимой. Результаты данных разделов опубликованы в двух научных работах.

Результаты исследования выполнены в рамках задания по НИР «Методы 

локализации и теории решеток в исследованиях строения конечных групп и их 

классов» (ГПНИ «Конвергенция -  2020», № гос. регистр. 20160350) и внедрены в 

учебный процесс на кафедре алгебры и методики преподавания математики 

УО «Витебский государственный университет имени П.М. Машерова».
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