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РЕФЕРАТ

Дипломная работа 34 с., 17 использованных источников.

КЛАСС ФИТТИНГА, ФОРМАЦИЯ, ПОЛНАЯ РЕШЕТКА ФОРМАЦИЙ, 
ЧАСТИЧНАЯ АЛГЕБРА ФОРМАЦИЙ, ПОЛНАЯ РЕШЕТКА КЛАССОВ 
ФИТТИНГА, РЕШЕТКА т-ЗАМКНУТЫХ я-КРАТНО НАСЫЩЕННЫХ 
ФОРМАЦИЙ, РЕШЕТКА г-ЗАМКНУТЫХ ТОТАЛЬНО НАСЫЩЕННЫХ 
ФОРМАЦИЙ, РЕШЕТКА ВСЕХ РАЗРЕШИМЫХ ТОТАЛЬНО 
ЛОКАЛЬНЫХ КЛАССОВ ФИТТИНГА, РЕШЕТКА ВСЕХ КЛАССОВ 
ФИТТИНГА, АЛГЕБРАИЧЕСКАЯ РЕШЕТКА

Объект исследования -  решетка г-замкнутых я-кратно насыщенных 
формаций, решетка г-замкнутых тотально насыщенных формаций, решетка 
всех разрешимых тотально локальных классов Фиттинга, решетка всех 
классов Фиттинга.

Цель работы -  поиск алгебраических решеток кратно насыщенных 
формаций и классов Фиттинга.

Методы исследования -  используются методы теории классов 
конечных групп и методы общей теории решеток.

Полученные результаты и их новизна -  найдены серии 
алгебраических решеток частично насыщенных формаций и классов 
Фиттинга: решетки всех г-замкнутых я-кратно насыщенных формаций, 
решетки г-замкнутых тотально насыщенных формаций, решетки всех 
разрешимых тотально локальных классов Фиттинга, решетки всех классов 
Фиттинга.

Сфера применения -  полученные результаты об алгебраичности 
решетки г-замкнутых я-кратно насыщенных формаций, решетки 
г-замкнутых тотально насыщенных формаций, решетки всех разрешимых 
тотально локальных классов Фиттинга могут быть использованы при 
написании курсовых и дипломных проектов.

Степень внедрения -  результаты исследования выполнены в рамках 
задания «Развитие локальных методов исследования радикалов и классов 
Фиттинга и их применение в теории конечных групп» (Конвергенция 
1.1.03.5), входящего в Государственную программу научных исследований 
на 2011-2015 годы «Междисциплинарные научные исследования, новые 
зарождающиеся технологии как основа устойчивого инновационного 
развития» (ГПНИ «Конвергенция»). Подпрограмма «Разработка и 
исследование математических методов и их применение для решения



актуальных проблем естествознания, техники, экономики и социальных 
наук» («Математические методы», номер госрегистрации в БелИСА -
20111880).

Основным результатом настоящей работы является следующая 
Теорема 1 [17]. Всякая частичная алгебра формаций является 

алгебраической решеткой.
Кроме того доказаны следующие теоремы:

Теорема 2 [б]. Решетка является алгебраической.
Теорема 3 [4]. Решетка всех т-замкнутых тотально насыщенных 

формаций /£> является алгебраической.
Теорема 4 [8]. Решетка всех разрешимых тотально локальных классов 

Фиттинга алгебраична.
Теорема 5 [10]. Решетка всех классов Фиттинга алгебраична.
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ВВЕДЕНИЕ

Ряд известных результатов теории классов конечных групп связан с 
исследованием решеток классов. Совокупность всех формаций, а также 
совокупность всех классов Фиттинга образует полную решетку (по 
включению). Напомним, что класс конечных групп называется формацией, 
если он замкнут относительно взятия гомоморфных образов и конечных 
подпрямых произведений. Класс Фиттинга определяется дуально.

В работе А.Н. Скибы [7] впервые было замечено, что привлечение 
решеточных конструкций весьма полезно при изучении самих формаций. 
При этом существенную роль играет тот установленный им факт, что 
решетка всех (насыщенных) формаций модулярна. Этот результат получил 
развитие в различных направлениях. Одно из таких актуальных направлений 
связано с поиском серий алгебраических решеток формаций и классов 
Фиттинга. В частности, в монографии А.Н. Скибы «Алгебра формаций» [6] 
была доказана алгебраичность решетки всех г-замкнутых п -кратно 
насыщенных формаций; Н.Н. Воробьевым и А.Н. Скибой [8] было показано, 
что алгебраической является решетка всех разрешимых тотально 
насыщенных классов Фиттинга; И.П. Шабалиной [9] доказана 
алгебраичность решетки всех г-замкнутых п -кратно со -насыщенных 
формаций; О.В. Камозиной [10] установлена алгебраичность решетки всех 
классов Фиттинга; В.Г. Сафонов, отвечая на вопрос 4.4 вышеупомянутой 
монографии А.Н. Скибы [6], показал, что решетка всех т-замкнутых 
тотально насыщенных формаций алгебраична.

Основным результатом настоящей дипломной работы является 
следующее утверждение: всякая частичная алгебра формаций является 
алгебраической решеткой. Отметим, что результаты А.Н. Скибы [6] и В.Г. 
Сафонова [4] вытекают в качестве следствий из основного результата. 
Остановимся на обзоре содержания дипломной работы по разделам.

Первый раздел носит вспомогательный характер. В нем приводится ряд 
известных результатов, необходимых нам в дальнейшем.

Во втором разделе доказана алгебраичность решетки всех г-замкнутых 
п -кратно насыщенных формаций.

В третьем разделе показано, что решетка всех г-замкнутых тотально 
насыщенных формаций алгебраична. А также установлен основной результат 
об алгебраичности решетки частичной алгебры формаций.

В четвертом разделе доказана алгебраичность решетки всех 
разрешимых тотально локальных классов Фитинга.
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В пятом разделе доказана алгебраичность решетки всех классов 
Фитинга.

Результаты исследования выполнены в рамках задания «Развитие 
локальных методов исследования радикалов и классов Фиттинга и их 
применение в теории конечных групп» (Конвергенция 1.1.03.5), входящего в 
Государственную программу научных исследований на 2011-2015 годы 
«Междисциплинарные научные исследования, новые зарождающиеся 
технологии как основа устойчивого инновационного развития» (ГПНИ 
«Конвергенция»). Подпрограмма «Разработка и исследование 
математических методов и их применение для решения актуальных проблем 
естествознания, техники, экономики и социальных наук» («Математические 
методы», номер госрегистрации в БелИСА - 20111880).
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