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Реферат

Магистерская диссертация 23 стр., 15 использованных источников.

КЛАСС ФИТТИНГА, МНОЖЕСТВО ФИТТИНГА, ПОЛУЛОКАЛЬНЫЕ КЛАССЫ 

ФИТТИНГА, Т-ИНЪЕКТОР, П-РАЗРЕШИМАЯ ГРУППА.

Объект исследования— инъекторы конечных групп.

Цель работы- описание структуры инъекторов частично разрешимых 

групп для классов и множеств Фиттинга и их характеризация.

Методы исследования -  используются методы теории конечных групп, 

в частности, методы теории классов и множеств Фиттинга.

Полученные результаты и их новизна. В данной работе получены 

новые научные результаты по характеризации инъекторов для полулокальных 

классов Фиттинга и исследуются вопросы построения инъекторов для 

факторгрупп множеств Фиттинга конечной группы. Получены следующие 

результаты:

Теорема 1. Если Зг- полулокальный класс Фиттинга для некоторой 

полной Х-постоянной Я-функции /  с носителем и такая группа, что G/Gx 

разрешима, то подгруппа V является Зг-инъектором группы G тогда и только 

тогда, когда VIGf является холловой яг'-подгруппой группы G/Gf.

Теорема 2. Пусть G— я-разрешимая группа, где я— непустое множество 

простых чисел. Следующие утверждения равносильны:

1) snHG является я-насыщенным множеством Фиттинга группы G;
2) s„HG = Fitset(H) и Fitset(H)c>£Tt/={H<G: Н/ HFitset;(H)££„/};
3) Н— я-инъектор группы G.

Сфера применения. Результаты данной работы могут быть 

использованы при написании курсовых, дипломных проектов; а также могут 

служить основой для распознавания формальных языков и построения

конечных автоматов.
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Введение

В теории классов конечных групп известна теорема Гаппоца-Фишера-Хартли [1] 

о том, что в любой конечной разрешимой группе для любого класса Фиттинга 5  

существуют 5  -инъекторы и любые два из них сопряжены. Напомним, что 

классом Фиттинга 5  называют класс групп замкнутый относительно 

нормальных подгрупп и произведений нормальных 5-подгрупп.

Данная теорема была обобщена на случай множеств Фиттинга 

Л. А. Шеметковым [2], который установил, что если 7  — множество Фиттинга 

7г-рарешимой группы G, где п  — множество всех простых делителей порядков всех 

групп из 7 ,  то существуют ^-инъекторы и любые два из них сопряжены в G. 

Напомним, что множеством Фиттинга 7  группы G называют непустое множество 

подгрупп группы G, которое удовлетворяет следующим условиям:

1) если Т  « з  S и S Е 7, то Т Е

2) если S, Т е  7и S', Т< ST, то S T £

3) если S e 7 и х  £ G, тогда S xe

При этом У’-инъектором группы G называют такую её подгруппу V для которой 

выполняется следующее условие ПР является -максимальной подгруппой 

группы N,  для любой субнормальной подгруппы N группы G. Аналогично 

определяется 5-инъектор группы G для класса Фиттинга 5-

Возникает задача о взаимосвязи Л-инъекторов групп и факторгрупп для 

множества Фиттинга 7  п (7 )  -разрешимой либо сг-разрешимой группы G, где

п (7 )  — множество всех простых делителей порядков всех групп из 7 ,  а а— непустое 

множество простых чисел. Решению этой задачи посвящена данная работа, а также в 

ней получены новые свойства инъекторов во множествах Фитинга. При этом
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инъекгором группы G называют такую её подгруппу Н которая является 

У-иньектором для некоторого множества Фиттинга У группы G.

Первый раздел имеет вспомогательный характер. В нём приводятся известные 

сведения и понятия, которые мы используем в дальнейшем для доказательства 

основных результатов. Во втором разделе нами установлен критерий Зг-инъектора для 

полулокальных классов. В третьем— определяются множества Фиттинга и 

приводятся их примеры. В четвёртом разделе доказана теорема, описывающая 

У-инъекторы факторгрупп для случая я-разрешимой группы, где я- множество всех 

простых делителей порядков всех групп из У. Заключительный раздел посвящён 

изучению инъекторов.

Основной результат работы— теоремы, приведённые в четвёртой главе, 

описывающие свойства я-инъекторов.

Основные результаты работы опубликованы в работах [11-15] и апробированы 

на четырёх международных конференциях. Доказано, что если 5 — полулокальный 

класс Фитинга для некоторой полной Х-постоянной Н-функции/с носителем и 

такая группа, что G /Gx—  разрешима, то подгруппа V является Зг-инъектором группы 

G тогда и только тогда, когда V/Gf  — холлова я'-подгруппа группы G/Gf.

В работе доказана равносильность следующих свойства для я-разрешимой 

группы G:

1) snHG является я-насыщенным множеством Фиттинга группы G;
2) snHG = Fitset(H) и Fitset(H)°STr̂ ={H<G: Н/ HFitset(H)e£-rt'};
3) Н— я-инъектор группы G.

Работа вьшолнялась в рамках задания ГПНИ «Конвергенция».
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