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Изучается интегральное преобразование: 

 ( ), ; , ,

0

H ( ) ( ) ( 0)m,n

p,q

x
f x x H t f t dt x

t


 

=  
 




 

     


,  (1) 

где ,   – комплексные, а 0, 0, 0      – действительные постоянные, H-функция 

 m,n

p,qH z  определяется интегралом Меллина – Барнса при целых неотрицательных 

, , ,m n p q  (0 , 0 )m q n p    , комплексных , Ci ja b   и положительных ,i j 

(1 ,1 )i p n q    : 

 ,

,

m n

p qH z 
1,,

,

1,

( , ) 1

( , ) 2

i i pm n

p q

j j q L

a
H z

b i



 

 
= 

  


,

, ( ) , 0m n

p q s z ds z -sH ,  

где                          ,

, ( )m n

p q s H
1,,

,

1,

( , )

( , )

i i pm n

p q

j j q

a
s

b





 
= 

  

H 1 1

1 1

( ) (1 )

( ) (1 )

m n

j j i i

j i

p q

i i j j

i n j m

b s a s

a s b s

 

 

= =

= + = +

 +  − −

 +  − −

 

 

. 

Здесь L –бесконечный контур, выбранный специально, пустые произведения считаются 
равными единице. Теория H-функции подробно изложена в [1, гл.1 – 2]. 
Конструкция вида (1) обобщает многие интегральные преобразования: G- и  
H-преобразования, преобразования Ханкеля, преобразование Лапласа, дробные интегралы 
Римана – Лиувилля, дробные интегралы Бушмана – Эрдейи, дробные интегралы с гипер-
геометрической функцией Гаусса и др. [1, 2]. 

В работе преобразование (1) изучается в пространствах ,rL  измеримых по Лебегу 
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Целью работы является описание функциональных свойств преобразования (1)  

в пространствах ,rL  и получение формулы обращения для него.  
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Материал и методы. Преобразование (1) представляем как композицию  

H-преобразования [1, формула (3.1.1)] и элементарных операторов ,M  , aW N : 
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Получаем  
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Тогда функциональные свойства преобразования (1) будут следовать из соответ-
ствующих утверждений для H-преобразования [1, глава 3], свойств операторов (2)  
[1, глава 1] и представления (3).  

Результаты и их обсуждение. Изучены свойства преобразования (1) в простран-

ствах ,rL - интегрируемых функций на полуоси. Получены условия ограниченности и 

взаимной однозначности оператора такого преобразования из одних пространств ,rL   

в другие весовые пространства ,rL  -интегрируемых функций, доказан аналог формулы 

интегрирования по частям, получены два других интегральных представления для (1) и 
выведены две формулы его обращения в зависимости от значений параметров ,  , 

, ,   .  

Заключение. Полученные результаты обобщают полученные ранее для соответ-

ствующего преобразования при 1  = = =  [1, глава 5]. 
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В. А. Гусев в работе [1] изучал кватернионные моногенные в смысле  
В. С. Федорова (F-моногенные) функции [2] на плоскости. В работах [3–5] исследовались  
F-моногенные кватернионные функции трех и четырех действительных переменных. 

В данной работе исследуются F-моногенные кватернионные функции, отличные от 
ранее рассмотренных. Целью исследования является получение интегрального пред-
ставления для этих кватернионных функций и решение краевой задачи. 


