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Класс Фиттинга 5  называют Л-нормалъным или локально нормальным классом Фиттинга, 
если 5? ^  ЗЕ и для любой группы G е  ЗЕ её 5-радикал является 5 -максимальной подгруппой 
группы G. Множество всех локально нормальных классов Фиттинга образует решетку по 
включению.

Класс Фиттинга 5  называют нормальным, если для любой разрешимой группы G ее 
Of-радикал является 5  - м а к си м а л ь н о й подгруппой G. Множество всех нормальных классов 
Фиттинга с операциями пересечения и объединения по включению образует решетку.

Модулярной решеткой называется такая решетка L, что для любых х,у ,  z  EL  таких, что х 
< у, выполняется равенство

х V ( у  A z  ) = у  A ( x V  z ) ,
называемое модулярным законом.
Дистрибутивная решетка -  такая модулярная решетка L, что для любых х, у,  z  6 L вы

полняется равенство
х A ( y V z )  = (х  A y ) V  ( х  A z ) ,

называемое дистрибутивным законом.
Решетка всех нормальны классов Фиттинга является атомарной, полной и модулярной 

[1]. В связи с этим возникает вопрос о дистрибутивности решетки нормальных классов 
Фиттинга. Решение этого вопроса является основнай целью настоящей работы.

Материалы и методы. В работе используется терминология и методы абстрактной тео
рии групп. В частности, методы теории классов Фиттинга.

Результаты и их обсуждения. Все рассматриваемые группы в настоящей работе конеч
ны и разрешимы. В определениях и обозначениях следуем [2].

Класс групп 5  называют классом Фиттинга, если он замкнут относительно нормальных 
подгрупп и произведений нормальных 5-подгрупп.

Основной результат работы представляет следующая
Теорема. Решетка локально нормальных классов Фиттинга не является дистрибутивной.
Следствие 1. Решетка всех нормальных классов Фиттинга не является дистрибутивной.
Так как решетка всех нормальных классов Фиттинга является подрешеткой решетки всех 

классов Фиттинга, то справедливо
Следствие 2. Решетка всех классов Фиттинга не является дистрибутивной.
Заключение. В данной работе показано, что решетка всех локально нормальных классов 

Фиттинга не дистрибутивна.
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Все рассматриваемые группы конечны. Мы будем использовать терминологию из [1-3]. 
Основная цель настоящей работы -  описание минимальных гт-функций Хартли 

<7-локальных фиттинговых множеств.
Материал и методы. В работе используются методы теории классов конечных групп. 

В частности, методы теории локальных формаций и теории классов Фиттинга.
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Результаты и их обсуждение. Пусть Р -  множество всех простых чисел. Символом п(п) 
обозначают множество всех различных простых делителей целого числа п. Следуя [2], о  -  раз
биение множества Р, т.е. о = {а;■ | / е /} ,  где Р = U; е / а, и а, П оу = 0  для всех / Ф j; о(п) = {а, \ а, П 
п(п) Ф 0 } ,  cr(G) = oi\(i\). Множество ^подгрупп группы G называется фиттинговым множе
ством группы G [1], если выполняются следующие условия: 1) если Т <  S Е 2) если S, 
7' < ST. то ST Е 3) если S Е & и х  Е G, то Лк Е Ф¥. Классом Фиттинга называется класс групп 
который замкнут относительно взятия нормальных подгрупп и произведений нормальных под
групп из Of- Пусть -  класс всех а-групп и 0^' -  класс всех сг/-групп.

Для фиттингова множества 3Fгруппы G и класса Фиттинга X множество {Я < G | HIH& е  X} 
подгрупп группы G называется произведением ФГи X обозначается &  О  X [4].

Функция вида
/ :  <т—> {фиттинговы множества группы G}

называется о-функцией Хартли (более кратко Н„-функцией) группы G [3]. Для произ
вольной Я с-функции /  полагают

LFSJJ) = {Н  < G | Я  = 1 либо Н ф 1 и Я ® ^  е  / а , )  
для всех а, е  a(G)} .

Пусть 9> -  фиттингово множество группы G. Если найдется
Яс-функция /  такая, что -> = LFS„(f), то ■¥ называют а-локальным и
/ -  а-локальным заданием ФТ[3\. Относительно включения с  множество всех а-локальных фит- 
тинговых множеств группы G является полной решеткой.

Пусть 0  -  полная решетка фиттинговых множеств группы G. Для произвольной совокуп
ности фиттинговых множеств группы G из 0  {■¥ / Е I) полагают

V%¥, | / 6 1) = 0Fitset(U: е 1 T t),
в частности,

. //V 0 Ж =  0Fitsct(. #  U Ж).
о-Локалъным 0 -значным заданием называется такое ег-локальное задание, все непустые 

значения которого принадлежат 0 .
Пусть {// | / Е ./} -  совокупность сг-локальных 0-значных заданий, где f  -  некоторое а- 

локальное задание фиттингова множества Т }- группы G. Тогда символом Vе ( /  | j  Е J) обознача
ется такое а-локальное задание/ что

/ а )  = V&Fitset([/e/;(a ,))

для всех В частности,
С/І v «/2)(^) = VeFitset(/i(a,) и / 2(сг,)),

если по крайней мере одно из фиттинговых множеств группы G/(cr,) Ф 0. Если ж е/(а ,) = 
0 для всех j  Е J. то предполагают, ч то /а ,) = 0.

Через Ф¥с обозначают полную решетку всех сг-локальных фиттинговых множеств группы
G. Пусть X -  произвольная совокупность групп. Символом ^oFitset(X) обозначают наименьшее 
сг-локальное фиттингово множество группы G, содержащее X. В частности, Fitsct(X) -  
наименьшее фиттингово множество группы G, содержащее совокупность групп X.

Основной результат работы -  следующая
Теорема. Пусть h  -  минимальная Зф-значная FI„-функция а-локального фиттингова 

множества -Щ группы G, / 6 1. Тогда \ i Е I) -  минимальная .%-значная Н„-функция а-
локального фиттингова множества ■¥= (&І | / 6 1) группы G.
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