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В теории классов Фиттинга известен результат Бризона [1] об описании строения радика­
ла холловой 7і-подгруппы разрешимой группы в терминах класса всех тех групп, холловы под­
группы которых принадлежат некоторому классу Фиттинга. Основная цель данной работы -  
расширение результата Бризона на случай a -разрешимой группы.

Материал и методы. В работе используются терминология и методы доказательства аб­
страктной теории групп, в частности, методы теории классов Фиттинга конечных групп.

Результаты и их обсуждение.
В определениях и обозначениях мы следуем [2, 3].
Все рассматриваемые в работе группы конечны.
Обозначим л(п) -  множество всех простых делителей натурального числа и, n(G) = rc(|G|) -  

множество всех простых делителей порядка группы G.
Пусть а  = {а, | i е  1} -  некоторое разбиение множества всех простых чисел Р такое, что Р = 

= l..J, е /ст, и аг п о )  = 0  для всех і Ф j .  Пусть П -  некоторое подмножество множества с и П '  = с \ П .
Пусть а(и) = {аг | а г п  я(и) Ф 0 } ,  a(G) = ct(|G|).
Группу G называют
1) а-примарной, если G = 1 или |a(G)| = 1;
2) ст-бипримарной, если |a(G)| = 2;
3) П-группой, если a(G) с  П.
Группу G называют a -разрешимой, если каждый главный фактор группы G является 

ст-примарным.
Группу G называют П-разрешимой, если каждый главный фактор группы G является 

П'-группой или Стггруппой для некоторого а* е П.
Обозначают Sa -  класс всех ст-разрешимых групп, Sn -  класс всех П-разрешимых групп.
Подгруппу Н  группы G называют
1) холловой П-подгруппой группы G, если Н  -  П-подгруппа и |G : Н\ -  П'-число;
2) a -холловой подгруппой группы G, если Н  холлова П-подгруппа группы G для некото­

рого П с а .
Обозначим Halla(G) -  множество всех а-холловых подгрупп группы G.
Напомним, что класс групп F называется классом Фиттинга, если F обладает следующи­

ми свойствами:
1) если G е F и N  <  G, то N  е F;
2) если N\, N2 е F, N\ <  G, N2 <  G и G = N 1N2, то G е F.
Определение. Пусть F -  класс Фиттинга. Определим класс групп Ka(F) следующим обра­

зом
Ka(F) = (G е Sa : Halla(G) с  F).

Если F -  класс Фиттинга и к -  некоторое множество простых чисел, то через K^F) обо­
значают класс всех тех л-разрешимых групп G, в которых холлова л-подгруппа является 
F-группой, т.е.

K^F) = (G е  S71: Gn е  F).
В работе [4] доказано, что класс Kn(F) является классом Фиттинга для любого класса 

Фиттинга F и получено описание строения радикала группы для класса Фиттинга всех 
7Г-разрешимых групп, холловы я-подгруппы которых принадлежат классу Фиттинга F.

Заметим, что класс Kn(F) является специальным случаем класса Ka(F): если п = {р\, ... , 
р,) и a  = { {р \ }, ... , {pt}, я'}, то Ka(F) = K^(F). В связи с этим возникает задача описания радика­
ла группы посредством класса Ka(F).

Теорема. Пусть F -  непустой класс Фиттинга, G -  a -разрешимая группа, Н  -  её 
a -холлова подгруппа, тогда

G k o Cf ) г л Н  = H f.
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Следствие [4]. Пусть F -  непустой класс Фиттинга, G -  л-разрешимая группа, / / - е ё  хол- 
лова л-подгруппа, тогда

G k ^F) < ^ Н  — H y .
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В теории классов конечных групп известна теорема Дерка-Хоукса о том, что разрешимая 
локальная формация является формацией Фишера тогда и только тогда, когда все значения ее 
канонического локального спутника -  формации Фишера (см. [1, гл. IX, теорема 3.6]).

Основная цель настоящей работы -  развитие и расширение теоремы Дерка-Хоукса: 
нахождение характеризации сг-локальных формаций Фишера произвольных конечных групп.

Материал и методы. В работе используются методы теории классов конечных групп. 
В частности, методы теории локальных формаций и теории классов Фиттинга.

Результаты и их обсуждение. Формацией называют класс групп, замкнутый относи­
тельно гомоморфных образов и подпрямых произведений. Класс групп 5  называется классом 
Фишера, если 5г замкнут относительно нормальных подгрупп, произведений нормальных 
Зг-подгрупп и произведений подгрупп вида PN. где Р -  силовская /7-подгруппа группы G 6 5  и 
N  -  нормальная подгруппа группы G.

Класс групп 2г называется формацией Фишера, если 5  одновременно является формацией 
и классом Фишера.

Пусть о -  некоторое разбиение множества всех простых чисел Р. Символом Ы/i) обозна­
чают множество {<7t : о  П п(п) Ф 0}, где о  -  подмножества а  для всех / 6 /  и п(п) -  множество 
всех простых делителей натурального числа п, символом o{G) -  множество всех простых дели­
телей порядка группы G.

Отображение f  о  —> {формации} называют а-локальным спутником [2]. Тогда множество 
Supp(/) = {(Ji'.flpji) Ф 0  для всех / 6 /}  -  носитель а-локального спутника.

Пусть п = Supp(/). Формацию От называют о-локалъной, если

для некоторого с-локального спутника/
В работе [2] доказано, что любая «т-локальная формация определяется «т-локальным спут­

ником F  таким, что F(a,) = S CiF(tTi) Q 5  Для всех о, 6 п.
Основной результат работы -  следующая
Теорема. о-Локалъная формация $  является формацией Фишера тогда и только тогда, 

когда все значения ее а-локалъного спутника F являются формациями Фишера.
Если а  -  разбиение на одноэлементные множества, те . а =  {{2}, {3}, . . . } ,то из теоремы 

вытекает
Следствие 1. Локальная формация 5  является формацией Фишера тогда и только то­

гда, когда все значения ее локального спутника F  такого, что УірІ'Хр) = F(p) Q 5 , являются 
формациями Фишера.

Следствие 2 (теорема Дерка-Хоукса [1]). Разрешимая локальная формация является 
формацией Фишера тогда и только тогда, когда все значения ее канонического локального 
спутника -  формации Фишера.
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