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КЛАСС ФИТТИНГА, ПРОИЗВЕДЕНИЕ КЛАССОВ ФИТТИНГА, 

РЕШЕТОЧНОЕ ОБЪЕДИНЕНИЕ КЛАССОВ ФИТТИНГА, МНОЖЕСТВО 

ФИТТИНГА, Я-ФУНКЦИЯ, $  -ИНЪЕКТОР.

Объектом исследования являются классы Фиттинга с заданными 

свойствами инъекторов.

Цель работы -  изучение структуры конечных групп с заданными 

свойствами инъекторов на основе исследования свойств локальной 

нормальности классов Фиттинга.

Используются методы доказательства абстрактной теории конечных 

групп, в частности методы теории классов Фиттинга.

Получены следующие новые научные результаты:

-  доказан критерий ж -нормальности решеточных объединений классов 

Фиттинга и найдены его приложения для классов Фиттинга, 

удовлетворяющих свойству (ДД;

-  доказано существование ж -нормальных произведений классов 

Фиттинга, факторизуемых не ж -нормальными сомножителями;

-  описаны общие методы построения подрешеток решетки локально 

нормальных классов Фиттинга;

-установлено, что существуют X -нормальные классы Фиттинга, 

которые не Ж-квазинормальны, и X -квазинормальные классы Фиттинга, 

которые не X -нормальны (X — класс групп);
-  разработаны локальные методы исследования подгруппового строения 

группы посредством ее множеств Хартли;

-  доказано существование и сопряженность ^-инъекторов 

л-разрешимой группы для класса Щ Ж, где X -  непустой класс Фиттинга 

и описано строение Щ -инъекторов;
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-  доказано существование и сопряженность .Ж-инъекторов для множеств 

Хартли Ж разрешимой и частично л-разрешимой групп, а также описано их 

строение;

-  описаны свойства радикалов для множеств Хартли конечной группы.

Полученные результаты исследований могут быть использованы при

исследованиях классов групп и канонических подгрупп, проводимых в 

Витебском государственном университете имени П.М. Машерова, 

Гомельском государственном университете имени Ф. Скорины, Институте 

математики НАН Беларуси, а также могут найти применение в совместных 

международных проектах с Институтом математики НАН Украины, 

Сибирского отдела РАН, Сюйчжоуским нормальным университетом (КНР), 

Университетом Науки и Технологий Китая, Наваррским университетом 

(Испания), Тюбингенским университетом (Германия) и со Школой Науки 

Цзяннаньского университета (КНР).

Результаты исследований могут быть использованы при чтении 

спецкурсов по теории групп для студентов математических специальностей, 

для написания курсовых и дипломных проектов, магистерских и 

кандидатских диссертаций.

4



СОДЕРЖАНИЕ

Введение..................................................................................................................6

1 О решеточных объединениях классов Фиттинга.............................................8

2 тс -Нормальные произведения классов Фиттинга с заданными

свойствами............................................................................................................ 12

3 Квазинормальные классы Фиттинга конечных групп...................................14

4 О локальных заданиях множеств Хартли.......................................................17

5 Множества Хартли и инъекторы конечной группы.......................................19

6 О факторах, покрываемых инъекторами конечной группы......................... 23

7 Перспективы дальнейшего развития исследований и практического

использования полученных результатов............................................................ 24

Заключение............................................................................................................25

Список использованных источников.................................................................. 27

Приложение А .......................................................................................................30

Приложение Б .......................................................................................................34

5



ВВЕДЕНИЕ

В теории классов конечных групп одним из важных объектов в 

исследовании их структуры являются так называемые нормальные классы 

Фиттинга, которые впервые были определены Блессенолем и Гашюцом [1] в 

1970 году. Как оказалось, в последующем, нормальные классы Фиттинга 

являются весьма полезным инструментом как для характеризации классов, 

так и для описания радикалов групп, что нашло свое отражение в серии 

крупных работ Бейдельмана [2], Хаука [3], Кусака [4] и Гаппоца [5].

Первоначально теория нормальных классов Фиттинга развивалась в 

классе всех конечных разрешимых групп. Основополагающей в этом 

направлении исследований является теорема Блессеноля и Гашюца [1], в 

которой установлено, что пересечение всех неединичных нормальных 

классов Фиттинга является неединичным нормальным классом Фиттинга, и 

доказано существование наименьшего нетривиального нормального класса 

Фиттинга.

В 1977 году Лауэ [6] расширил понятие нормальности и определил 

локально нормальные классы Фиттинга. Таким образом, весьма актуальна 

задача исследования свойств локально нормальных классов Фиттинга. В 

связи с этим мы расширяем понятие нормального класса Фиттинга, 

определяя л--нормальный класс Фиттинга, где л -  непустое множество 

простых чисел. Нами построены примеры нетривиальных не л  -нормальных 

классов Фиттинга таких, что их произведение является я--нормальным 

классом Фиттинга; получен критерий л  -нормальности решеточных 

объединений классов Фиттинга; описано построение подрешетки решетки 

всех ,т -нормальных классов Фиттинга; установлено, что существуют 36- 

нормальные классы Фиттинга, которые не Ж -квазинормальны, и 36- 

квазннормальные классы Фиттинга, которые не Ж -нормальны (Ж -  класс 

групп): найдены новые канонические классы сопряженных инъекторов в 

частично л  -разрешимой группе для множества Хартли, определяемого 

постоянной //-функцией и описано их строение; разработаны новые
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локальные методы исследования подгруппового строения группы 

посредством ее множеств Хартли; решена проблема Хартли об описании 

главных факторов, покрываемых инъекторами, для случая я--локальных 

множеств Фиттинга частично разрешимых групп.

Все рассматриваемые в работе группы конечны, если не оговорено 

противное.
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