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О КЛАССАХ ФИТТИНГА, ОПРЕДЕЛЯЕМЫХ ВЛОЖЕНИЕМ 

ПОДГРУПП ХОЛЛА 

 

Ряд исследований канонических подгрупп конечных групп связан 

с изучением классов конечных групп, определяемых вложением под-

групп в холловы подгруппы. Напомним, что подгруппа H  группы G  

называется холловой -подгруппой [1], если H  есть -число, а индекс 

HG :  есть  число. Хорошо известна конструкция )(FL  [1] – класс 

всех групп, F-инъекторы которых содержат холловы -подгруппы. В 

этом направлении исследований особый интерес представляет изуче-

ние класса  FR  – класса всех тех групп G , холловы  -подгруппы 

которых содержатся в F-радикале G . 

Рассматриваются только конечные и разрешимые группы. 

Обозначения при необходимости можно найти в [1, 2]. 

Класс групп F  называется классом Фиттинга [1], если F  за-

мкнут относительно взятия нормальных подгрупп и произведения 

нормальных F -подгрупп. Если F  – непустой класс Фиттинга, то под-

группа FG группы G  называется F -радикалом [1] группы G , если 

она является наибольшей из нормальных подгрупп G , принадлежа-

щих F . Класс Фиттинга F  называют нормальным [3], если F -

радикал группы G  является F -максимальной подгруппой группы G , 

для любой группы G . Заметим, что пересечение любого подмноже-

ства неединичных классов Фиттинга является снова неединичным 

классом Фиттинга. Наименьший неединичный нормальный класс 

Фиттинга обозначают *S . Для исследований класса  FR  мы будем 

использовать следующие известные характеризации нормального, ко-

торые приведем в качестве леммы. 

Лемма [3, 4]. Если F  – непустой класс Фиттинга, то следующие 

утверждения равносильны: 

1) F  – нормальный класс Фиттинга; 

2) SFN  ; 

3) SF 
* . 

Функцией Хартли или H-функцией называют всякое отображение 

f такое, что f{классы Фиттинга}. Следуя [3], положим 






p

pSpffSLR )()( . Класс Фиттинга F определяется полулокально 
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[4], если )( fSLRF   для некоторой H-функции f . Если  , то 

положим )( fSLR . 

Известно также [5], что каждый локальный класс Фиттинга явля-

ется классом Локетта. 

Нами доказаны следующие теоремы 

Теорема 1. Если F  – класс Фиттинга и   некоторое множе-

ство простых чисел, то  FR  – класс Фиттинга. 

Теорема 2. Если P   и F  – класс Фиттинга, то класс 

Фиттинга  FR  – определяется полулокально. 

Заметим, что в общем случае класс Фиттинга  FR  нелокален. 

Это подтверждает следующий 

Пример. Пусть *SF   – наименьший нормальный класс Фиттин-

га и P  . Покажем, что в этом случае класс  FR  не является 

локальным. 

Предположим, что  FR  – локальный класс Фиттинга. По лемме 

1.7, ввиду нормальности класс F , следует, что SFN  . Так как 

 FRF  , то   SNFRFNS   . Значит,   SNFR   и по лемме 

1  FR  – нормальный класс Фиттинга. Так как по лемме 2  FR  – 

класс Локетта, то по лемме 1     SFRFR 
*

 . 

Пусть теперь p  и q  – такие простые числа, что )1(| qp , 
n

q
nDG   –  монолитическая группа с нормальной абелевой силовской 

q -подгруппой экспоненты n
q  и циклической силовской q  -

подгруппой порядка p . Пусть  G  . Тогда GG   и ввиду ре-

зультата Бергера (см. свойство 3 из [6]) группа *SG   и, следователь-

но GG S 
*

. Значит  FRG   и   *SFR  . Полученное противоре-

чие, доказывает, что класс Фиттинга  FR  в общем случае нелока-

лен. 
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